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PODRECZNIKI DO MATEMATYKI STEFANA BANACHA
W KONTEKSCIE DOSWIADCZEN SZKOLNYCH AUTORA

Mathematics textbooks by Stefan Banach in the context
of his own school experiences

SUMMARY

The aim of this paper is to analyze the content of school textbooks, whose author
or co-author was Stefan Banach (1892—1945), with particular attention paid to:
the scope of exploring equations, the method of introducing geometry to school
teaching (whether to start it with discussing the basic planimetric concepts or
basic stereometric concepts, or discussing them both parallelly?), and the range
of political arithmetic (currently called financial arithmetic) problems. The paper
examines the extent to which Banach textbooks were innovative in this respect.
The research is based on, among others, the textbooks used by Banach as a
secondary school student and the ordinances of the Polish Ministry of Education
(Ministry of Religious Affairs and Public Education) from 1922.
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Stefan Banach to jeden z tworcow lwowskiej szkoty matematycznej okresu
miedzywojennego, ktory dzieki odkryciom w zakresie analizy funkcjonalnej na
state uplasowat si¢ w kregu najwybitniejszych matematykow XX w.! Jego pozy-

! Stefan Banach w swojej rozprawie doktorskiej ugruntowal podstawy tego dziatu matema-
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cje dodatkowo wzmocnito zatozenie w 1929 r., wraz z Hugonem Steinhausem,
»Studia Mathematica” — pierwszego na §wiecie specjalistycznego czasopisma
matematycznego, poswigconego analizie funkcjonalnej. Trudno znalez¢ mate-
matyka czy historyka matematyki, ktéry nie znalby nazwiska Stefana Banacha.
Definicj¢ przestrzeni Banacha, twierdzenie Banacha o punkcie statym, twierdze-
nie Hahna—Banacha o funkcjonatach liniowych czy twierdzenie Banacha—Stein-
hausa o operatorach liniowych poznajg studenci kierunkéw matematycznych na
catym $wiecie.

Stefan Banach byt autorem ponad pigcdziesigciu prac naukowych oraz kil-
kunastu podrecznikow szkolnych i akademickich. Jego dziatalno§¢ naukowa zo-
stata bardzo doktadnie przeanalizowana przez naukowcdw. Zupetnie inaczej jest
z jego dzialalnoscia dydaktyczng. Niewielu historykéw matematyki czy history-
kéw oswiaty zadalo sobie trud przeprowadzenia doglebnej analizy podrecznikow
przygotowanych przez Banacha, cho¢by pod wzgledem wybranych aspektow.
Spod jego piodra, jako autora badz wspotautora, wyszio tacznie dziesie¢ podregcz-
nikow szkolnych.

Pierwszy z nich Stefan Banach przygotowat w 1923 r., juz jako uznany nauko-
wiec i profesor nadzwyczajny Uniwersytetu Jana Kazimierza we Lwowie. Ba-
nach zrobit doktorat bez ukonczenia studidéw magisterskich. Wprawdzie w latach
1910-1914 studiowat mechanike¢ na Politechnice Lwowskiej, jednakze zaliczyt
jedynie polowe egzaminow i uzyskat tylko tak zwany potdyplom. Stefan Banach
nie mial wyksztatcenia nauczycielskiego i nigdy nie byt nauczycielem w szkole
elementarnej (ludowej czy powszechnej) ani Sredniej. Podreczniki szkolne przy-
gotowywat z pozycji naukowca.

Na tres¢ umieszczong w podrecznikach Banacha moglo mie¢ wpltyw pigc
czynnikow: matematyka, ktéra sam poznawat jako uczen szkoly $redniej, do-
$wiadczenie, ktore nabyt w trakcie udzielania korepetycji z matematyki?, jego
wlasne poglady na temat nauczania tego przedmiotu, zarzagdzenia polskiego mi-
nisterstwa o$wiaty (Ministerstwa Wyznan Religijnych i O$wiecenia Publiczne-
go) oraz jego naukowa wiedza z matematyki.

tyki. Zob. np. Stanistaw Mazur, Przemowienie wygloszone na uroczystosci ku uczczeniu pamigci
Stefana Banacha, ,,Wiadomoséci Matematyczne” 1961, t. 4, nr 3, s. 249-250; Siergiej L. Sobolew,
Przemowienie wygloszone na uroczystosci ku uczczeniu pamieci Stefana Banacha, ,,Wiadomosci
Matematyczne” 1961, t. 4, nr 3, s. 261-264.

2 Stefan Banach udzielal korepetycji juz od najnizszych klas gimnazjalnych. Jego kolega Ma-
rian Albinski (1892—-1978) wspominat, ze Banach ,,dawat ptatne korepetycje mtodszym kolegom
szkolnym, a takze tzw. korepetycje «na miescie», natomiast wspotkolegom z klasy pomagat bezin-
teresownie” (Wspomnienia o Banachu i Wilkoszu, ,,Wiadomosci Matematyczne” 1976, t. 19, nr 1,
s. 133-135). Korepetycji udzielat rowniez jako student Politechniki Lwowskiej, a p6zniej jako
pracownik krakowskiego przedsiebiorstwa budujacego drogi (Hugo Steinhaus, Stefan Banach, Ar-
chiwum Polskiej Akademii Nauk, sygn. I1I-204/29, k. 1).
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Podreczniki Banacha byty bardzo popularne. Alina Dawidowiczowa (1918—
2007), corka Leona Chwistka (1884—1944), wspominata, ze z tych podrecznikow
korzystato cate jej pokolenie®. Musialy zatem spelnia¢ wymogi ministerialne.
Nie wszystkie kwestie zwigzane z nauczaniem matematyki byly narzucane przez
Ministerstwo Wyznan Religijnych i O$wiecenia Publicznego — mozna znalez¢
zagadnienia, ktérych realizacje pozostawiono w gestii autorow podrecznikow.
W niniejszym artykule, na wybranych przyktadach, zostanie zbadane, w jaki spo-
sob zagadnienia tego typu bytly omawiane przez Banacha. W analizie uwzgled-
niony zostanie takze rys historyczny realizacji tych zagadnien w nauczaniu szkol-
nym na ziemiach polskich, ze szczegdlng uwaga poswigcong szkole sredniej, do
ktorej uczeszcezat Banach. Analiza pozwoli ustali¢, na ile rozwigzania zapropono-
wane przez Banacha byly innowacyjne. Warto zaznaczy¢, ze w dotychczasowych
pracach o jego podrecznikach nie uwzgledniono szerszego kontekstu, to znaczy
zarzadzen ministerialnych, reform nauczania matematyki i materialu umieszczo-
nego w innych podrecznikach szkolnych®.

Jednym z najwazniejszych czynnikow, ktore mogly mie¢ wptyw na tresci za-
warte w podrecznikach Banacha byt sposdb, w jaki on sam uczy? si¢ matematyki
w szkole $redniej. W literaturze mozna znalez¢ nastepujacg opinie:

Banach nalezat do bardzo pilnych ucznidow, co w kategorii geniuszy jest
dos¢ rzadkie. A trzeba wiedzieé, ze Owczesny program nauczania uwzgled-
nial przede wszystkim tacing, greke, jezyki nowozytne, natomiast mniejsza
wage przyktadano do przedmiotéw $cistych. Banacha postano do szkoty,
kiedy byta ona typowym gimnazjum klasycznym. Program wigc nie po-
krywat si¢ ani ze zdolno$ciami, ani z zainteresowaniami Banacha. Mate-
matyki nauczali ludzie nie zawsze kompetentni’.

Ksigzka, z ktorej pochodzi ten cytat, ma charakter popularnonaukowy. Po-
wyzsze stwierdzenie nie zostalo w niej opatrzone odnosnikiem do zrodta. Mimo
to na ksigzke te powotuje si¢ znaczna cze¢$¢ autorow prac naukowych poswigco-
nych Stefanowi Banachowi®. W konsekwencji w literaturze panuje niechlubna

3 Alina Dawidowiczowa (z Chwistkow), Zeschnigte liscie i kwiat... Wspomnienia, Krakéw
1989, s. 93.

4 Zob. np. Stanistaw Domoradzki, Stefan Banach's Textbooks (in 60" Memory of Death), [w:]
Matematika v Skole dnes a zajtra, red. Jan Guncaga, Zdenko Takac, Ruzomberk 2005, s. 46-50;
Krystyna Wuczynska, O podrecznikach szkolnych Stefana Banacha, ,,Matematyka. Czasopismo
dla Nauczycieli” 1992, nr 2, s. 96-100.

> Roman Katuza, Stefan Banach, Warszawa 1992, s. 16. Ta sama uwaga znajduje si¢ w angiel-
skim wydaniu tej ksigzki: Roman Katuza, Through a Reporter’s Eyes: The Life of Stefan Banach,
Boston—-Bazylea—Berlin 1996, s. 5-6.

¢ Zob. np. Matgorzata Przeniosto, Droga naukowa Stefana Banacha (okres migdzywojenny),
[w:] Znani i nieznani migdzywojennego Lwowa, red. Marek Przeniosto, Lidia Michalska-Bracha,
Kielce 2007, s. 35; Emilia Jakimowicz, 4 Remarkable Life, [w:] Stefan Banach: Remarkable Life,
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opinia o poziomie nauczania matematyki w szkole $redniej, do ktorej uczeszczat
Banach.

Zofia Gotab-Mayer’ twierdzi, ze zainteresowania matematyczne miodego
Banacha rozwinat nauczyciel, doktor Kamil Kraft (1873—1945). Zdaniem Zofii
Pawlikowskiej-Brozek® trudno mowi¢ o wplywie jakiegokolwiek nauczyciela na
jego rozwdj matematyczny. Sprzecznych opinii jest wiecej — Krzysztof Ciesielski
stwierdza na przyktad, ze Banach uczeszczat do IV Gimnazjum w Krakowie’;
zdaniem Wiestawa Wojcika'’ i Romana Dudy'' — do IV Gimnazjum im. Henry-
ka Sienkiewicza w Krakowie; Disan Nikonowicz mowi, ze szkota ta byla filig
Gimnazjum Swietej Anny w Krakowie'?; inne zdanie w tej kwestii ma Krzysztof
Ciesielski'3. Trudno wskazaé¢ powody tych rozbiezno$ci. Jednakze w kontekscie
niniejszego artykutu istotne jest, by wszelkie watpliwosci zwigzane z dziatal-
no$cig szkolng Banacha byly rozwiane. Zagadnieniu temu po$wigcona zostanie
pierwsza czgs$¢ artykutu.

W drugiej czesci artykulu zostang wymienione powody, dla ktorych Stefan
Banach zdecydowat si¢ przygotowywac podreczniki szkolne. W czgsci trzeciej —
okoliczno$ci towarzyszace ich powstawaniu. Ostatnia cz¢$¢, najbardziej obszer-
na, to analiza trzech zagadnien z podrecznikéw Banacha w kontekscie ich reali-
zacji w innych szkotach na ziemiach polskich (ze szczegdlnym uwzglednieniem
IV Gimnazjum w Krakowie), uzywanych tam podr¢cznikach i zarzadzeniach
ministerialnych dotyczacych nauczania matematyki.

Brilliant Mathematics, red. Emilia Jakimowicz, Adam Miranowicz, Gdansk 2010, s. 1-28; Ro-
man Duda, Lwowska szkota matematyczna, Wroctaw 2014, s. 240; Roman Duda, Prawda i mity
0 pochodzeniu Banacha, ,,Wiadomosci Matematyczne” 2009, t. 45, nr 2, s. 281-294; Lech Ma-
ligranda, Review of the Book by Mariusz Urbanek, ,, Genialni. Lwowska Szkola Matematyczna”
(Polish) [Geniuses: The Lvov School of Mathematics], ,,Matematychni Studii” 2018, t. 50, nr 1,
s. 105-112.

7 Zofia Gotab-Meyer, Edukacja szkolna w Cesarstwie Austro-Wegierskim w czasach Mariana
Smoluchowskiego, ,,Foton” 2017, nr 137, s. 22-33.

8 Zofia Pawlikowska-Brozek, Stefan Banach w swietle wspomnien, [w:] Materialy z IV Ogél-
nopolskiej Szkoty Historii Matematyki pt. ,, Matematyka przetomu XIX i XX wieku”, red. Stanistaw
Fudali, Szczecin 1990, s. 101-112.

? Krzysztof Ciesielski, O pewnych faktach z zycia Stefana Banacha, ,,Zeszyty Naukowe
Akademii Goérniczo-Hutniczej im. Stanistawa Staszica. Opuscula Mathematica” 1993, nr 13,
s. 59-69.

10 Wiestaw Wojcik, Banach Stefan, [w:] Polski wkiad w przyrodoznawstwo i technike. Stownik
polskich i zwigzanych z Polskq odkrywcow, wynalazcow oraz pionieréw nauk matematyczno-przy-
rodniczych i techniki, red. Bolestaw Orlowski, Warszawa 2015-2019, t. 1, s. 74.

! Roman Duda, Matematycy XIX i XX wieku zwigzani z Polskq, Wroctaw 2012, s. 53.

12 Disan Nikonowicz, Stefan Banach (1892—-1945), ,,Matematyka. Czasopismo dla Nauczycie-
1i” 1992, t. 45, nr 2, s. 68-90.

13 Krzysztof Ciesielski, dz. cyt., s. 59-69.
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1. Stefan Banach w IV Gimnazjum w Krakowie

Stefan Banach urodzit si¢ w 1892 r. w Krakowie. Po ukonczeniu szkoty lu-
dowej (na poziomie elementarnym) rozpoczat tam w 1902 r. nauke w szkole
sredniej. Kilka dekad wcze$niej Galicja uzyskata autonomie, dlatego w szkotach
obowigzywal polski jezyk wyktadowy. Programy nauczania byly przygotowa-
ne przez Rade Szkolng Krajowa' i zatwierdzone przez Ministerstwo Wyznan
i O$wiecenia w Wiedniu.

Najlepszymi szkotami $rednimi w rozwazanym okresie byly gimnazja i szko-
ty typu realnego'®. Gimnazja ukierunkowane byty na nauczanie przedmiotow hu-
manistycznych, a szkoty typu realnego — przedmiotdéw matematyczno-przyrodni-
czych. Ukierunkowanie to powodowalo, ze w gimnazjach w wiekszym wymia-
rze godzinowym nauczano faciny i greki, a w szkotach realnych wprowadzano
wrecz dodatkowe przedmioty: jezyk francuski, geometri¢ wykreslng i chemig'®.
W szkotach realnych program nauczania matematyki byt szerszy niz w gimna-
zjach, gldwnie ze wzgledu na zagadnienia z geometrii wykreslne;.

1.1. IV Gimnazjum na tle szkét Srednich Krakowa

Z koncem roku szkolnego 1900/1901 istniato w Galicji tacznie czterdziesci
gimnazjow i szkot realnych. W Krakowie funkcjonowaty cztery szkoty srednie,
a wérod nich — trzy gimnazja: I Gimnazjum Swietej Anny (zwane tez Nowodwor-
skim), IT Gimnazjum Swigtego Jacka, III Gimnazjum im. Krola Jana Sobieskie-
g0, oraz jedna szkota realna: Wyzsza Szkota Realna w Krakowie!”.

Najstarsza z tych szkot bylo Gimnazjum Swigtej Anny. Co wigcej, bylta to
najstarsza szkota swiecka w Polsce. Zatozono ja w 1588 r. jako szkote-kolonig
uniwersytetu w Krakowie. Nauczycielami w Gimnazjum Swietej Anny czesto
byli profesorowie uniwersytetu, a wérod nich na przyktad matematyk Jan Bro-
zek (1585—1652); uczniowie mieli takze prawo uczeszczania na wyktady akade-
mickie, rowniez z przedmiotéw matematycznych!®, W XVIII w. wyktadano tam
arytmetyke, algebre, geometrig, trygonometrig, architekturg wojskowa i cywilna,
miernictwo i mechanike!®. Waznym elementem procesu nauczania byto podaza-
nie za potrzebami spoleczenstwa. Nauke matematyki taczono z jej praktycznymi

14 Programy nauczania przygotowane dla szkot znajdujacych si¢ w zaborze austriackim byty
wzorowane na austriackim Zarysie organizacyjnym z 1849 r..

15 Szkotami typu realnego byty: szkoty realne, gimnazja realne i wyzsze szkoty realne.

16 Sprawozdanie X. C.K. Dyrekcyi Gimnazyum IV. (Realnego) w Krakowie za rok szkolny
1910/11, Krakow 1911, s. 93-94.

17 Sprawozdanie C.K. Rady Szkolnej Krajowej o stanie Szkot Srednich Galicyjskich w roku
szkolnym 1901/2, Lwow 1902, s. 3—4.

18 Grazyna Komarzyniec, Nauczanie matematyki w krakowskiej Szkole Nowodworskiej, Kra-
kow 2004, s. 38.

19 Tamze, s. 62-65.
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zastosowaniami. Przyktadowo: nauczyciele zabierali uczniow na pola, taki i do
lasow, gdzie przy uzyciu przyrzadéw mierniczych, takich jak znaczniki, fancuchy
i sznury miernicze, goniometry i stoliki miernicze, uczniowie rozwiazywali pod-
stawowe zadania z miernictwa, na przyktad znajdowali odleglosci migedzy dwo-
ma miejscami na ziemi, miedzy ktérymi ptyneta rzeka?®. Zmieniajaca si¢ sytuacja
polityczna Polski powodowala, ze szkota miata swoje wzloty i upadki, niemnie;j
jednak przez wiekszo$¢ czasu byla to szkota prestizowa, z rozbudowanym pro-
gramem nauczania matematyki. W takiej formie wkroczyta w wiek XX.

Przetom XIX i XX w. charakteryzowany byl przez wzrost frekwencji w szko-
Tach $rednich Galicji. W roku 1894/1895 przybyto w stosunku do roku poprzedniego
572 ucznidéw. Przyrost liczby uczniow w kolejnych latach obrazuje tabela 1.

Tab. 1. Przyrost liczby uczniéw w szkotach $rednich Galicji w latach 1894—19042!

1895/ | 1896/ | 1896/ | 1898/ | 1899/ | 1900/ | 1901/ | 1902/ | 1903/
1896 | 1897 | 1898 | 1899 | 1900 | 1901 | 1902 | 1903 | 1904

Rok szkolny

Przyrost liczby uczniow
w stosunku do roku 879 | 989 | 1131 | 1254 | 1371 | 1130 | 1866 | 2086 | 1914
poprzedniego

Zanotowano rowniez wzrost liczby 0sob zglaszajacych si¢ do szkot srednich —
tabela 2.

Tab. 2. Liczba 0s6b przystepujacych do egzaminéw wstepnych do szkot §rednich w Ga-
licji w latach 1898-1903%

Rok 1898 1899 1900 1901 1902 1903
Liczba osob 469 508 512 569 589 6354

Zaszta potrzeba tworzenia nowych szkot, remontowania budynkow szkolnych
i ksztatcenia wigkszej liczby nauczycieli. Wzrost liczby uczniéw zanotowano tez
w Gimnazjum Swietej Anny. W roku 1898/1899 szkota byta zmuszona do prze-

20 Zob. Witold Wiestaw, Matematyka polska epoki Oswiecenia, Warszawa 2007, s. 70. Zadania
tego typu omawiano tez w szkotach §rednich w XIX i XX w. Przyktadowo: w czerwcu 1910 r. na
egzaminie maturalnym przeprowadzonym w IV Gimnazjum w Krakowie, w terminie, w ktéorym
matur¢ zdawal Stefan Banach, inny uczen, Adam Jozef Obrubanski (1892—-1940), otrzymal na-
stepujace zadanie: ,,Jak obliczy¢ odlegltos¢ dwodch punktow przedzielonych rzeka?” (Archiwum
Narodowe w Krakowie, zespot: IV Panstwowe Liceum i Gimnazjum im. Henryka Sienkiewicza
w Krakowie, sygn. 29/1434/24).

2 Sprawozdanie C.K. Rady Szkolnej Krajowej o stanie Szkét Srednich Galicyjskich w roku
szkolnym 1901/2, Lwow 1902, s. 6; Sprawozdanie C.K. Rady Szkolnej Krajowej o stanie Szkot
Srednich Galicyjskich w roku szkolnym 1902/3, Lwow 1903, s. 6.

2 Sprawozdanie C.K. Rady Szkolnej Krajowej o stanie Szkét Srednich Galicyjskich w roku
szkolnym 1902/3, Lwow 1903, s. 20.
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niesienia czesci klas do innego budynku — w rezultacie z odmiu oddzialow Gim-
nazjum Swietej Anny utworzono filie tej szkoly i umieszczono ja w kamienicy
Gotzow przy ulicy Podwale.

Kierownikiem tej filii zostal Antoni Pazdrowski — profesor Gimnazjum Swie-
tej Anny, wieloletni nauczyciel matematyki i fizyki. 3 grudnia 1900 r. cesarz Au-
stro-Wegier Franciszek Jozef wydat postanowienie utworzenia z tych oddziatow
oddzielnej placowki edukacyjnej: IV Gimnazjum w Krakowie?. Niedtugo po ot-
warciu IV Gimnazjum zatozono w Krakowie II Szkot¢ Realng®.

I

g
-

it

d

e

Fot. 1. Budynek, w ktorym miescito si¢ IV Gimnazjum w Krakowie na poczatku XX w. (obecny
widok)

IV Gimnazjum w Krakowie rozpoczg¢to funkcjonowanie wraz z poczat-
kiem roku szkolnego 1901/1902. Bylo w nim wowczas 455 uczniow (w szes-
ciu klasach, od najnizszej klasy pierwszej do najwyzszej klasy szostej), w tym
276 z wezesniejszej filii Gimnazjum Swietej Anny®. W kadrze nauczycielskiej

B I Sprawozdanie Dyrekcyi C.K. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1902, Krakéw
1902, s. 74.

% Sprawozdanie C.K. Rady Szkolnej Krajowej o stanie Szk6t Srednich Galicyjskich w roku
szkolnym 1901/2, Lwoéw 1902, s. 5.

3 . Sprawozdanie Dyrekcyi C.K. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1902, Krakow
1902, s. 70.
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zasiadato 24 nauczycieli. Potowa z nich byta zwiazana z Gimnazjum Swiete;
Anny: 10 nauczycieli zostato przeniesionych do IV Gimnazjum z Gimnazjum
Swietej Anny, dwoch nauczycieli prowadzilo zajecia rownolegle w obu szko-
fach. Pozostali nauczyciele przybyli do [V Gimnazjum z innych szkét, na przy-
ktad z Gimnazjum w Jasle czy Gimnazjum w Podgorzu. Byli tez tacy, ktorzy
w IV Gimnazjum dopiero rozpoczynali swojg kariere zawodowg?®. Pieciu z tych
24 nauczycieli posiadato stopien naukowy doktora, czyli osoby z doktoratem
stanowily okoto 21% kadry nauczycielskiej*’. W tym samym czasie, w Gimna-
zjum Swietej Anny stanowity one okoto 18%. Warto tu zwrécié¢ uwage na to,
ze w latach 1850-1918 w catej Galicji nauczyciele posiadajacy stopien doktora
stanowili jedynie okoto 8% wszystkich nauczycieli®®. Tym samym obie szko-
ly zdecydowanie przewyzszaty srednig. W roku 1901/1902 w IV Gimnazjum
w Krakowie nie byto nauczyciela matematyki z doktoratem. Nauczycielem ma-
tematyki z najwigkszym stazem pracy byt Antoni Pazdrowski i to on prowadzit
lekcje w najwyzszej klasie szostej. Oprocz niego byto jeszcze czterech nauczy-
cieli tego przedmiotu: Roman Gutwinski (pracujacy na stanowisku profesora),
Bronistaw Pigtkiewicz, Jan Walczak i Wilhelm Schmidt (wszyscy trzej na sta-
nowiskach zastepcy nauczycieli).

W literaturze mozna znalez¢ informacje, ze szkota, do ktorej uczegszczat Ste-
fan Banach, nie byta renomowana®. Zostata ona otwarta rok przed wstapieniem
do niej Stefana Banacha, wigc nie miata swoich tradycji. Jednakze nie byla to

26 Zob. tamze, s. 74-75.

27 W latach, w ktorych Stefan Banach uczyt si¢ w IV Gimnazjum, odsetek doktoréw przedsta-
wiat si¢ nastepujaco:

—1902/1903 — 24 nauczycieli, 5 ze stopniem doktora, czyli okoto 21%;

—1903/1904 — 27 nauczycieli, 5 ze stopniem doktora, czyli okoto 19%;

—1904/1905 — 32 nauczycieli, 4 ze stopniem doktora, czyli okoto 13%;

—1905/1906 — 37 nauczycieli, 5 ze stopniem doktora, czyli okoto 13%;

—1906/1907 — 30 nauczycieli, 5 ze stopniem doktora, czyli okoto 17%;

—1907/1908 — 30 nauczycieli, 5 ze stopniem doktora, czyli okoto 17%;

—1908/1909 — 35 nauczycieli, 9 ze stopniem doktora, czyli okoto 26%;

—1909/1910 — 33 nauczycieli, 7 ze stopniem doktora, czyli okoto 21%.

Zob. II. Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV w Krakowie za rok szkolny 1903, Krakow
1903; III. Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1904, Krakow
1904, 1V. Sprawozdanie Dyrekcyi c. k. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1905, Krakow
1905; V. Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1906, Krakéw 1906;
VI. Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1907, Krakéw 1907;
VIL. Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1908, Krakow 1908;
VIIL. Sprawozdanie c.k. Dyrekcyi Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1908/9, Krakow 1909;
IX. Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1910, Krakow 1910.

2 Krystyna Rakoczy-Pindor, Wyksztalcenie nauczyciela gimnazjalnego matematyki w Gali-
cji w latach 1850-1918, [w:] Dzieje matematyki polskiej, red. Witold Wigstaw, Wroctaw 2012,
s. 163.

¥ Matgorzata Przeniosto, Droga naukowa..., dz. cyt., s. 35.
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zwykla szkota. Powstata w oparciu o tradycje i kadre nauczycielska (na czele
z dyrektorem) jednej z najlepszych szkot srednich na ziemiach polskich — Gim-
nazjum Swietej Anny w Krakowie™.

1.2. Gimnazjum kontra szkota realna.
Dlaczego Banacha postano do gimnazjum?

Roman Katuza zaznaczyl, ze ,,Banacha postano do szkoty, kiedy byta ona
typowym gimnazjum klasycznym. Program wigc nie pokrywat si¢ ani ze zdol-
nosciami, ani z zainteresowaniami Banacha™'. Sugerowanie, jakoby poziom
nauczania matematyki we wszystkich gimnazjach klasycznych byt niski, jest
krzywdzace. W obu typach szkot zagadnienia omawiane na lekcjach matematyki
byty zblizone*’. Gtéwna roznica programowa polegata na tym, ze w szkotach
realnych omawiano geometri¢ wykre§lng — tego dziatu matematyki nie wprowa-
dzano w gimnazjach.

Przyktadowo, program nauczania matematyki w klasie siodmej gimna-
zjum na poczatku XX w. obejmowal: rownania kwadratowe, rownania wy-
ktadnicze, szeregi, rachunek procentéw sktadanych, trygonometri¢ ptaska
i sferyczng oraz geometri¢ analityczng®, podczas gdy w rownolegtej klasie
szkoét realnych omawiano: dwumian Newtona, teori¢ prawdopodobienstwa,
trygonometri¢ sferyczna, geometri¢ analityczng i geometri¢ wykreslng — rzu-
ty powierzchni kuli, jej przekroje ptaskie, ptaszczyzny, walce i stozki styczne
do kuli, teori¢ cieni*.

Dlaczego opiekunowie Banacha nie zdecydowali si¢ go posta¢ do szkoty re-
alnej? Jedyng szkotg realng w Krakowie w 1902 r. byla Wyzsza Szkota Realna.
Zostata ona zatozona w 1871 r.% i mie$cita si¢ w centrum Krakowa3®. W roku

30 W sprawozdaniu Gimnazjum Swietej Anny z 1901 r. wyraznie zostat zaznaczony zwiazek
jednego i drugiego gimnazjum: podano terminy egzaminéw wstepnych do obu gimnazjéw oraz
informacje, ze uczniowie moga si¢ przenies¢ z jednego gimnazjum do drugiego, co wystarczylo je-
dynie zgtosi¢ dyrekcji (Sprawozdanie Dyrektora C.K. Gimnazyum Nowodworskiego czyli Sw. Anny
w Krakowie za rok szkolny 1901, Krakoéw 1901, s. 79-81).

31 Roman Katuza, Stefan Banach, dz. cyt., s. 16; tenze, Through a Reporter’s Eyes..., dz. cyt.,
s. 5-6.

32'W szkotach realnych, ze wzgledu na wigksza liczba godzin lekcyjnych matematyki tygo-
dniowo, zagadnienia matematyczne byly omawiane doktadniej niz w gimnazjach.

3 VIII. Sprawozdanie c.k. Dyrekcyi Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1908/9, Krakow
1909, s. 45 1 56; VII. Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1908,
Krakow 1908, s. 70.

34 Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. I Wyzszej Szkoly Realnej w Krakowie za rok 1905, Krakow 1905,
s. 88, 91.

3% Szematyzm Krélestwa Galicyi i Lodomeryi z Wielkim Ksigstwem Krakowskim na rok 1876,
Lwow 1876, s. 408.

3¢ Cze$¢ klas miescita sie przy ulicy Granicznej, dzisiaj ulicy Piotra Michatowskiego (Sprawo-
zdanie Dyrekcyi c.k. Wyzszej Szkoly Realnej w Krakowie za r. 1902, Krakow 1902, s. 42).
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szkolnym 1901/1902 byto w niej 42 nauczycieli i 5 z nich miato stopien nauko-
wy doktora, co stanowito okolo 12% calej kadry nauczycielskiej (nauczyciele
matematyki nie mieli doktoratow)*’. Optaty we wszystkich gimnazjach i Wyzszej
Szkole Realnej w Krakowie byty jednakowe i wynosity odpowiednio®:

— egzamin wstepny — 24 koron;

— na $rodki naukowe (kazdy uczen przy wpisie) — 2 korony;

— taksa wstepna dla uczniéw rozpoczynajacych nauke w szkole — 4 korony

20 halerzy;

— optata semestralna — 40 koron;
— na gry i zabawy szkolne (optata raz na rok) — 1 korona.

Tym samym nie mogto chodzi¢ o kwestie finansowe. Co wigcej, uczeszczanie
do Wyzszej Szkoty Realnej byloby mniej kosztowne, bo nauka tam trwata o jeden
rok krocej niz w gimnazjach. Wydaje sig, ze powodem nie byta rowniez odleglos¢
szkoty od domu — Wyzsza Szkola Realna, IV Gimnazjum i Gimnazjum Swietej
Anny miescity si¢ w centrum Krakowa i odleglosci migdzy nimi byty niewielkie.

Do gimnazjow i szkoét realnych obowigzywaty rowniez jednakowe egzaminy
wstepne®. Zazwyczaj przeprowadzal je dyrektor szkoty wraz ze specjalnie wy-
delegowanymi cztonkami rady pedagogicznej. W trakcie egzamindéw wstepnych
z matematyki wymagano od uczniéw znajomosci: liczb od jeden do miliona,
czterech podstawowych dziatan arytmetycznych na liczbach catkowitych, tab-
liczki mnozenia oraz podstawowych miar metrycznych®.

37 Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Wyzszej Szkoly Realnej w Krakowie za r. 1902, Krakow 1902,
s. 38-41.

38 [ Sprawozdanie Dyrekcyi C.K. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1902, Krakow
1902, s. 83; Sprawozdanie Dyrektora C.K. Gimnazyum Nowodworskiego czyli sw. Anny w Kra-
kowie za rok szkolny 1902, Krakow 1902, s. 85-86; Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Wyzszej Szkoly
Realnej w Krakowie za r. 1902, Krakow 1902, s. 93, 95 (tutaj nie zostala wymieniona optata za
egzamin); Sprawozdanie Osiemnaste Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IIl. w Krakowie za rok szkolny
1901, Krakow 1901, s. 75.

% Do gimnazjow i szkot realnych mogly uczegszczaé wszystkie osoby, ktore zdaty egzamin
wstepny, niezaleznie od pochodzenia. Wsrod ucznidw gimnazjow i szkot realnych byli: syno-
wie arystokracji, dyrektorow szkot, dyrektoréw kopalni, nauczycieli, urzednikow kolejowych,
lekarzy, restauratoréw, kupcow, rolnikow czy kominiarzy (zob. Archiwum Narodowe w Kra-
kowie, zespol: IV Panstwowe Liceum i Gimnazjum im. Henryka Sienkiewicza w Krakowie,
sygn. 29/1434/9).

4 Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. I Wyzszej Szkoly Realnej w Krakowie za rok 1910, Krakow
1910, s. 103; Sprawozdanie Dyrektora c.k. Gimnazyum Nowodworskiego czyli sw. Anny w Kra-
kowie za rok szkolny 1899, Krakoéw 1899, s. 80. W XIX w. na egzaminach wstepnych z matema-
tyki wymagano jedynie znajomosci czterech podstawowych dziatan arytmetycznych na liczbach
catkowitych. Wybrane zarzadzenia austriackie: Verordnungsblatt fiir den Dienstbereich des Mi-
nisteriums fiir Kultus und Unterricht, Wieden 1870, s. 173; wybrane zarzadzenia pruskie: Lu-
dwig Wiese, Verordnungen und Gesetze fiir hoheren Schulen in Preussen, Verlag von Wiegandt
und Grieben, Berlin 1867, s. 276; Unterrichts- und Priifungs-Ordnung der Realschulen und der
héheren Biirgerschulen, Berlin 1859, s. 6; wybrane zarzadzenia dla szkot z polskim jezykiem
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Swiadectwa maturalne uzyskane w szkotach realnych dawaty bardzo podobne
uprawnienia do $wiadectw gimnazjalnych. Umozliwialy rozpoczecie studiow na
swieckich wydziatach uniwersyteckich (to znaczy, ze absolwenci szkot realnych
nie mogli rozpocza¢ studiow teologicznych), z uwzglednieniem nastgpujacych
zastrzezen:

stuchacze wydzialu filozoficznego, ktérzy ukonczyli gimnazjum realne,
a chca zdawaé egzamin nauczycielski z filozofii, filologii klasycznej, z j¢-
zyka francuskiego, z historyi, lub zdawac¢ rygoroza (doktorat) z klasyczne;j
filologii (archeologii), historyi, lub filozofii moga by¢ dopuszczeni do tych
egzaminow tylko wtedy, jezeli przynajmniej dwa lata przedtem uzupehnili
egzamin dojrzatosci z jezyka greckiego w zakresie przepisanym dla gim-
nazjoéw klasycznych*!.

Dawaly réwniez mozliwo$¢ rozpoczgcia nauki na kierunkach technicznych,
w ,,szkole rolniczo-le$nej” (Bodenkultur) w Wiedniu, w akademii weterynarii
i na kierunkach farmaceutycznych.

Porownajmy zatem cate systemy ksztalcenia w gimnazjach i szkotach real-
nych. W gimnazjach gtéwnymi przedmiotami byly: tacina, greka, jezyk polski,
jezyk niemiecki, geografia, matematyka, historia naturalna, historia, fizyka, lo-
gika, psychologia, religia; do tego dochodzity jeszcze przedmioty nadobowigz-
kowe, takie jak historia Polski, jezyk francuski, jezyk rosyjski, rysunki, spiew,
gimnastyka i kaligrafia*’. W szkotach realnych wachlarz przedmiotow byt uboz-
szy: tacina, jezyk polski, jezyk niemiecki, jezyk francuski, geografia, historia,
matematyka, historia naturalna, fizyka, chemia, geometria i rysunki geometryczne
(inaczej: geometria wykreslna), rysunki odreczne, kaligrafia, gimnastyka, jezyk ro-
syjski. Oznacza to, ze gimnazja byly szkotami dajacymi bardziej wszechstronne
wyksztatcenie. Wprawdzie matematyki nauczano tam w wezszym zakresie, ale —
jak si¢ okazuje — mogty one lepiej nawet przygotowac uczniow do studiéw uniwer-
syteckich w zakresie matematyki. Zwrocit na to uwage Leon JeSmanowicz:

W 1933 r. zostalem przyjety na studia matematyczne, oczywiscie bez zad-
nych egzaminéw wstgpnych, lecz za to z do$¢ znaczng, jak na moja kie-
szen, oplata. Z piagtka na maturze i z bogatg praktyka korepetytorska bytem
przekonany, ze jestem znakomicie przygotowany do studiéw wyzszych, lecz

wyktadowym: Plan nauk szkot departamentowych 1812 roku, § 8; Sprawozdanie c.k. Rady szkol-
nej krajowej o stanie szkot srednich galicyjskich w latach szkolnych 1875—1883, Lwow 1885,
cz.2,s. 72-73.

4 Sprawozdanie X. C.K. Dyrekcyi Gimnazyum IV. (Realnego) w Krakowie za rok szkolny
1910/11, Krakow 1911, s. 93-94.

42 Zob. np. VI. Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1907,
Krakow 1907, s. 30-41.
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pierwszy trymestr wyprowadzil mnie z btedu. Okazatlo si¢, ze jedynie absol-
wenci gimnazjow typu matematyczno-przyrodniczego mieli ulatwiony start,
natomiast absolwenci gimnazjow humanistycznych, do ktérych nalezatem,
btadzili przez dtuzszy czas, jak we mgle. Musze jednak doda¢, ze po pewnym
czasie sytuacja ulegla nieoczekiwanej zmianie; to wtasnie ,,realisci” wkrotce
znalezli si¢ w ogonie. Wyksztatcenie humanistyczne (i nawet klasyczne), ba-
zujace na doktadnej znajomosci budowy jezyka tacinskiego, w jakims sensie
lepiej przygotowato ucznia do studiow matematycznych*.

Najprawdopodobniej to wlasnie wigksza wszechstronno$¢ nauczania gimna-
zjalnego byta powodem postania Banacha do gimnazjum, a nie szkoty realnej*.

1.3. Zakres i poziom nauczania matematyki
w IV Gimnazjum w Krakowie. Nauczyciele

Kolejng kwestig zwigzang z [V Gimnazjum w Krakowie, ktora zostata skryty-
kowana w literaturze, byt poziom nauczania matematyki: ,,Matematyki nauczali
ludzie nie zawsze kompetentni. Banach we wspomnieniach o gimnazjum zle wy-
razal si¢ o poziomie i sposobie nauczania ulubionego przedmiotu™.

Spdjrzmy do programoéw nauczania matematyki w klasach, do ktérych uczesz-
czal Stefan Banach od roku szkolnego 1902/1903 do roku 1909/1910:

Klasa 1* | Zagadnienia: System dziesietny. Liczby rzymskie. Cztery dziatania arytmetyczne na
liczbach mianowanych i niemianowanych. System metryczny. Podzielno$¢ liczb i ich
rozktad na czynniki proste. Najwigkszy wspolny dzielnik i najmniejsza wspolna wie-
lokrotnos¢ liczb. Utamki zwykle. Podstawowe pojecia geometryczne: linia prosta,
koto, kat. Trojkaty (do przystawania). (3 godziny tygodniowo)

Nauczyciel: Jerzy Smolenski® (zastgpca nauczyciela).

Podreczniki®: Podrecznik arytmetyki i poczqtkow algebry w czterech czesciach dla ucz-
niow klas nizszych gimnazjow i szkot realnych w Galicyi Mariana Baranieckiego (cz. 1-2)¢,
Geometrya poglgdowa dla klas nizszych szkot srednich Franza Moc¢nika (cz. 1)°.

Klasa 2f | Zagadnienia: Zamiana utamkéw zwyklych na dziesi¢tne i odwrotnie. Stosunki i pro-
porcje. Procenty. Reguta trzech prosta. Osie symetrii. Przystawanie trojkatow wraz
z zastosowaniami. Najwazniejsze wlasnosci kota, czworobokow i wielobokow.
(3 godziny tygodniowo)

Nauczyciel: Roman Gutwinski# (profesor).

Podreczniki®: Podrecznik arytmetyki i poczqtkéw algebry w czterech czesciach dla ucz-
niow klas nizszych gimnazjow i szkot realnych w Galicyi Mariana Baranieckiego (cz. 1-2);
Geometrya poglgdowa dla klas nizszych szkot srednich Franza Moc¢nika (cz. 1).

# Leon JeSmanowicz, Wspomnienia o matematykach wilenskich, ,,Wiadomosci Matematycz-
ne” 1971,t. 12, nr 2, s. 312.

4 Rowniez sam Stefan Banach bardziej cenit wyksztatcenie gimnazjalne niz realne (zob. punkt
2.4. niniejszego artykutu).

4 Roman Katuza, Stefan Banach, dz. cyt., s. 16.
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Klasa 3" |Zagadnienia: Cztery dzialania arytmetyczne na liczbach niemianowanych catkowi-
tych i utamkowych. Potegi i pierwiastki drugiego stopnia. Porownanie, przeksztatca-
nie i podzial figur ptaskich. Obliczanie p6l powierzchni figur. Twierdzenie Pitagorasa.
Podobienstwo figur ptaskich. (3 godziny tygodniowo)

Nauczyciel: Roman Gutwifiski'.

Podreczniki*: Poczqtki arytmetyki i algebry dla nizszych klas szkét srednich Kaspra
Brzostowicza (cz. 2)'; Geometrya poglgdowa dla klas nizszych szkét Srednich Franza
Moc¢nika (cz. 2)™.

Klasa 4" |Zagadnienia: Rownania pierwszego stopnia z jedng i wigcej niewiadomymi. Réwna-
nia drugiego i trzeciego stopnia z jedna i wigcej niewiadomymi. Réwnania drugiego
i trzeciego stopnia o dwoch niewiadomych. Potegi i pierwiastki trzeciego stopnia.
Reguta trzech sktadana. Reguta spotki. Stereometria. (3 godziny tygodniowo)
Nauczyciel: Kamil Krafte.

PodrecznikiP: Poczqtki arytmetyki i algebry dla nizszych klas szkol srednich Kaspra
Brzostowicza (cz. 2); Geometrya poglgdowa dla klas nizszych szkot srednich Franza
Mocnika (cz. 2).

Klasa 59 | Zagadnienia: Podzielno$¢ liczb. Najwiekszy wspolny dzielnik i najmniejsza wspolna
wielokrotnoé¢. Uktady liczbowe. Utamki zwykle i dziesietne. Stosunki i proporcje.
Rownania pierwszego stopnia. Planimetria. (4 godziny tygodniowo)

Nauczyciel: Kamil Kraft.

Podreczniki®: Zasady algebry dla wyzszych klas gimnazjow i szkol realnych Placyda
Dziwinskiego®; Geometrya dla klas wyzszych szkot srednich Franza Mocnika'.

Klasa 6" | Zagadnienia: Potegi, pierwiastki, logarytmy. Rownania stopnia drugiego z jedna nie-
wiadomg. Stereometria. Trygonometria do rozwigzywania trojkatow prostokatnych
wlacznie. (3 godziny tygodniowo)

Nauczyciel: Kamil Kraft.

Podreczniki': Zasady algebry dla wyzszych klas gimnazjow i szkot realnych Placyda
Dziwinskiego; Geometrya dla klas wyzszych szkot srednich Franza Mocnika.

Klasa 7% | Zagadnienia: Réwnania kwadratowe i wyktadnicze. Szeregi. Rachunek procentu sktada-
nego. Trygonometria. Geometria analityczna na ptaszczyznie. (3 godziny tygodniowo)
Nauczyciel: Antoni Zmora®*.

Podreczniki’: Zasady algebry dla wyzszych klas gimnazjow i szkot realnych Placyda
Dziwinskiego; Geometrya dla klas wyzszych szkot srednich Franza Mocnika; Zbior
zadan matematycznych Ignacego Kranza®

Klasa 8 | Zagadnienia: Geometria analityczna. Powtorzenie materiatu klas wyzszych. (2 godzi-
ny tygodniowo)

Nauczyciel: Stanistaw Ziobrowski.

Podreczniki®: Zasady algebry dla wyzszych klas gimnazjow i szkol realnych Placyda
Dziwinskiego; Geometrya dla klas wyzszych szkol srednich Franza Mocnika; Zbior
zadan matematycznych Ignacego Kranza.

* [I. Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV w Krakowie za rok szkolny 1903, Krakow 1903, s. 18, 22.

b Jerzy Smolenski — geolog, geograf, od 1920 roku profesor Uniwersytetu Jagiellonskiego. W IV Gimna-
zjum w Krakowie uczyt tez jezyka tacinskiego i historii naturalne;j.

¢ [ Sprawozdanie Dyrekcyi C.K. Gimnazyum 1IV. w Krakowie za rok szkolny 1902, Krakow 1902, s. 59.

4 Marian Baraniecki, Podrecznik arytmetyki i poczqtkéw algebry w czterech czesciach dla uczniow klas niz-
szych gimnazjow i szkot realnych w Galicyi, Krakow 1894, cz. 1-2.

¢ Franz Mo¢nik, Geometrya poglgdowa dla klas nizszych szkot srednich, przet. Grzegorz Maryniak, Lwow
1895, cz. 1.
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f [II. Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1904, Krakow 1904, s. 41.

¢ Roman Gutwinski — botanik i algolog, wspottworca polskiej algologii. Do IV Gimnazjum zostat przenie-
siony z Gimnazjum Swietej Anny w Krakowie. Byt cztonkiem Komisji Fizjograficznej krakowskiej Akademii
Umiejetnosci, zawiadowcea gabinetu historii naturalnej. W roku szkolnym 1903/1904 uczyt historii naturalnej
w klasach pierwszej, drugiej, trzeciej i szostej oraz matematyki w klasie drugiej.

" II. Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV w Krakowie za rok szkolny 1903, Krakow 1903,
s. 37-38.

i IV, Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1905, Krakow 1905, s. 47.

3 Archiwum Narodowe w Krakowie, zespot: IV Panstwowe Liceum i Gimnazjum im. Henryka Sienkiewi-
cza w Krakowie, sygn. 29/1434/4.

¥ [II. Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1904, Krakoéw 1904, s. 58.

I Kasper Brzostowicz, Poczgtki arytmetyki i algebry dla nizszych klas szkot srednich, Sanok 1896, cz. 2.

™ Franz Moc¢nik, Geometrya poglgdowa dla klas nizszych szkot srednich, Lwoéw 1902, cz. 2.

" V. Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum 1V. w Krakowie za rok szkolny 1906, Krakéw 1906, s. 20, 30.

° Kamil Kraft (1873-1945) — doktor wszech nauk lekarskich. Swoja karier¢ nauczycielska rozpoczat
w II Szkole Realnej w Krakowie (V. Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny
1906, Krakow 1906, s. 22-23). W roku szkolnym 1905/1906 zostat przeniesiony do IV Gimnazjum w Kra-
kowie, gdzie uczyt matematyki i fizyki. Jednoczesnie byt asystentem Katedry Fizyki Doswiadczalnej na
Uniwersytecie Jagiellonskim (Bronistaw Sredniawa, Wiadystaw Natanson (1864-1937). Fizyk, ktéry wy-
przedzit swojg epoke (w szescdziesieciolecie smierci i setng rocznice publikacji pracy ,, O prawach zjawisk
nieodwracalnych”), ,Kwartalnik Historii Nauki i Techniki” 1997, t. 42, nr 2, s. 11). Kierownikiem tej katedry
byt wowczas Wladystaw Natanson (1864-1937) — jeden z najwybitniejszych polskich fizykow rozwaza-
nego okresu, uwazany za prekursora termodynamiki proceséw nieodwracalnych. Kamil Kraft w Katedrze
Fizyki Doswiadczalnej zajmowat si¢ teoria wzglednosci Einsteina. W latach 1911-1912 opublikowat z tego
zakresu pig¢ artykutéw naukowych w ,Bulletin International de 1’Académie des Sciences de Cracovie,
Classe des sciences mathématiques et naturelles, serie A”. Dotyczyly one rownan Maxwella i wspotczyn-
nikow ogoélnej transformacji Lorenza. Trzy z tych artykutéw Wtadystaw Natanson zreferowat w trakcie po-
siedzen Akademii Umiejetnosci w Krakowie: O catkowaniu bezposrednim typowych form rézniczkowych
wektorow czasowoprzestrzennych, O wyrazeniu catkowem wektorow elektromagnetycznych, wprowadzonych
przez Minkowskiego do elektrodynamiki poruszajgcych si¢ cial materialnych i O pewnej tozsamosci w wek-
torowej analizie czterowymiarowej i o jej zastosowaniu do elektrodynamiki (zob. , Kosmos” 1911, t. 36,
nr 10-12, s. 1146, 1150, 1153; Bronistaw Sredniawa, Wiadystaw Natanson (1864—1937), dz. cyt., s. 11; ten-
ze, Recepcja szczegolnej i ogolnej teorii wzglednosci w Polsce, [w:] Recepcja w Polsce nowych kierunkow
i teorii naukowych, red. Adam Strzatkowski, Krakow 2001, s. 223-243). W IV Gimnazjum w Krakowie pra-
cowat az do przejscia na emeryturg, co miato miejsce 31 pazdziernika 1931 r. (Sprawozdanie XIV. (XXXI).
Dyrekcji Panstwowego Gimnazjum IV. im. H. Sienkiewicza w Krakowie za rok szkolny 1931/1932, Kra-
kéw 1932, s. 23). Byt cztonkiem Towarzystwa Nauczycieli Szkét Wyzszych i Polskiego Towarzystwa
Przyrodnikow im. Mikotaja Kopernika (Spis czfonkow Polskiego Towarzystwa Przyrodnikow im. Ko-
pernika wr. 1910, ,Kosmos” 1911, t. 36, nr 1-2, s. 156). Wraz ze Stanistawem Ziobrowskim (i innymi)
przygotowat projekt reformy polskich szkot $rednich (zob. Kamil Kraft i in., Nasza szkota srednia —
krytyka jej podstaw i koniecznos¢ reformy (cz. 1), ,Muzeum” 1906, t. 22, nr 1, 1906, s. 191-214; Kamil
Kraft i in., Nasza szkola srednia — krytyka jej podstaw i koniecznos¢ reformy (cz. 2), ,Muzeum” 1906,
t. 22, nr 2, s. 92—145).

P [V. Sprawozdanie Dyrekcyi c. k. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1905, Krakow 1905, s. 64.

4 VI Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1907, Krakoéw 1907, s. 26,
35-36.

* V. Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1906, Krakow 1906, s. 48.

s Placyd Dziwinski, Zasady algebry dla wyzszych klas gimnazjow i szkot realnych, Zwiazkowa Drukarnia,
Lwow 1891. Placyd Dziwinski (1851-1936), przygotowujac podrecznik Zasady algebry..., byt profesorem
Szkoty Politechnicznej we Lwowie. Swoja karier¢ zawodowa rozpoczat jako asystent w Katedrze Matematyki
tejze uczelni (1874) i nauczyciel w Szkole Realnej we Lwowie (1875), a pozniej w Szkole Realnej w Jarostawiu
(1876) (Julian Samojtto, Dziwinski Placyd Zastaw, [w:] Polski stownik biograficzny, red. Wiadystaw Konop-
czynski i in., Wroctaw—Warszawa—Krakow 1935-2020, t. 6, nr 26, s. 184—-185).
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¢ Franz Moc¢nik, Geometrya dla klas wyzszych szkot srednich, Lwow 1906.

v VII. Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1908, Krakow 1908,
s. 46, 55.

v VI Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1907, Krakéw 1907, s. 51.

Y VIII. Sprawozdanie c.k. Dyrekcyi Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1908/9, Krakow 1909,
s. 45, 56.

* Antoni Zmora pracowat w IV Gimnazjum w Krakowie jedynie w roku szkolnym 1908/1909, na stanowisku
zastepcy nauczyciela. 9 wrzesnia 1909 r. zostat przeniesiony do Gimnazjum w Wadowicach (IX. Sprawozdanie
Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1910, Fundusz Naukowy Krakow 1910, s. 23), a rok
pdzniej do Gimnazjum w Gorlicach (Sprawozdanie Dyrekcji c.k. Gimnazyum w Wadowicach za rok szkolny 1911,
Wadowice 1911, s. 18; Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum w Gorlicach za rok szkolny 1914, Gorlice 1914,
s. 61). Byl tam nauczycielem gléwnie przedmiotéw matematyczno-przyrodniczych. W roku 1913/1914 rozpoczat
pracg w Gimnazjum w Przemyslu i pozostat tam do konca swojej kariery zawodowej (po odzyskaniu przez Polske
niepodleglosci gimnazjum to nosito nazwe: 1 Panstwowe Gimnazjum im. Juliusza Stowackiego w Przemyslu)
(Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum z wyktadowym jezykiem polskim w Przemyslu, Przemysl 1914, 1916—
1918; Sprawozdanie Dyrekcji Panstwowego Gimnazjum 1. w Przemyslu, Kuratorjum Okregu szk. Lwowskiego,
Przemysl 1921; Sprawozdanie Dyrekcji Panstwowego Gimnazjum I. im. Juliusza Stowackiego w Przemyslu, Prze-
mys$l 1927-1931, 1933-1937). Byt profesorem matematyki i fizyki, a takze opiekowat si¢ pracownia fizyczna.
Byt tez cztonkiem Towarzystwa Nauk w Przemyslu (Wykaz cztonkow, ,,Rocznik Towarzystwa Przyjaciot Nauk
w Przemyslu” 1923, t. 4, s. 139).

Y VII. Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1908, Krakow 1908, s. 70.

* lgnacy Kranz, Zbior zadan matematycznych. Podrecznik dla wyzszych klas szkét srednich, naktadem
autora, Ksi¢garnia S.A. Krzyzanowskiego, Krakow 1902. Ignacy Kranz (1854—1924) przygotowywat ten pod-
recznik, bedac nauczycielem w Gimnazjum Swietej Anny w Krakowie.

“ [X. Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1910, Krakéw 1910,
s. 20, 32.

b Stanistaw Ziobrowski (1861-1923) — absolwent Gimnazjum w Wadowicach i Uniwersytetu Jagiellon-
skiego (Jozef Brzezinski, S.p. Prof. Stanistaw Ziobrowski, ,,Ogrodnictwo” 1923, t. 19, s. 193), w roku 1884/1885
zostal mianowany asystentem Szkoty Politechnicznej we Lwowie, pracowat w katedrze fizyki (Mowa ustepujg-
cego rektora politechniki we Lwowie p. Niedzwiedzkiego przy otwarciu roku naukowego 1885/6, ,,Czasopismo
Techniczne” 1885, t. 3, nr 11, s. 134). Na poczatku lat dziewigcdziesiatych zrezygnowat z tego stanowiska
i po$wigcit si¢ nauczaniu matematyki i fizyki w szkotach $rednich (Jozef Brzezinski, dz. cyt., s. 193—194). Pra-
cowal w szkole realnej we Lwowie (Osmnaste sprawozdanie Dyrekcyi c.k. wyzszej szkoly realnej we Lwowie za
rok szkolny 1891, Lwow 1891, s. 20) oraz gimnazjach w Stryju i Jasle (Dziewigtnaste sprawozdanie Dyrekcyi
c.k. wyzszej szkoly realnej we Lwowie za rok szkolny 1892, Lwow 1892, s. 39; Jozef Brzezinski, dz. cyt.,
s. 193-194). W 1902 roku zostat profesorem w IV Gimnazjum w Krakowie i pracowat tam az do $mierci
(II. Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV w Krakowie za rok szkolny 1903, Krakow 1903). Byt aktyw-
nym dzialaczem Towarzystwa Nauczycieli Szkot Wyzszych. Wraz z Kamilem Kraftem (i innymi) przygotowat
projekt reformy polskich szkot srednich (Stanistaw Ziobrowski i in., Nasza szkola srednia... (cz. 1), dz. cyt.;
Stanistaw Ziobrowski i in., Nasza szkofa srednia... (cz. 2), dz. cyt.). Byt czlonkiem Towarzystwa Matema-
tycznego w Krakowie (Jozef Piorek, Z protokotow Towarzystwa Matematycznego w Krakowie, ,,Matematyka,
Spoteczenstwo, Nauczanie” 1989, t. 3, s. 6), Polskiego Towarzystwa Przyrodnikéow im. Mikotaja Kopernika
(Spis cztonkow polskiego Towarzystwa przyrodnikow imienia ,, Kopernika” w dniu 16 lutego 1891, ,, Kosmos”
1891, t. 16, s. 44; Spis cztonkow ,, Polskiego Towarzystwa Przyrodnikow im. Kopernika” w dniu 19 lutego 1893,
Kosmos” 1893, t. 18, s. 64) i wiceprezesem Towarzystwa Ogrodniczego w Krakowie (Jozef Brzezinski, dz.
cyt., s. 193-194). Pracowal jako wyktadowca kursé6w organizowanych przez Towarzystwo Ogrodnicze i brat
czynny udzial w wydawaniu czasopisma ,,Ogrodnictwo”, w ktorym publikowano artykuty naukowe i popu-
larnonaukowe z zakresu ogrodnictwa (tamze). Pisat artykuly naukowe, na przyktad Nowy sposob oznaczania
rownowaznika wodnego naczyn termometrow (Dziewigtnaste sprawozdanie Dyrekcyi c.k. wyzszej szkoly realnej
we Lwowie za rok szkolny 1892, Lwow 1892, s. 3-6).

« VIII. Sprawozdanie c.k. Dyrekcyi Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1908/9, Krakow 1909,
s. 69.
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Powyzsze programy nauczania obowigzywaty we wszystkich gimnazjach ga-
licyjskich w pierwszej dekadzie XX w., miedzy innymi w Gimnazjum Swietej
Anny*.

Mozna przypuszczac, ze programy nauczania matematyki w IV Gimnazjum
w Krakowie w latach 1902—-1910 byly realizowane z duzag skrupulatnoscia.
Wraz z poczatkiem roku szkolnego 1910/1911 IV Gimnazjum zostato przemia-
nowane na Gimnazjum Realne*’, czyli szkote o profilu matematyczno-przyrod-
niczym. W 1918 r. Gimnazjum Realnemu nadano imi¢ Henryka Sienkiewicza*.
Aby zyska¢ miano Gimnazjum Realnego, szkota musiata wczesniej, czyli przed
1910 r., sprosta¢ wymogom ministerialnym, zwigzanym z poziomem naucza-
nia matematyki i nauk przyrodniczych, co sprawdzali specjalnie wydelegowani
w tym celu wizytatorzy szkolni. Warto zaznaczy¢, ze juz w 1908 r. dyrektor
IV Gimnazjum i Rada Szkolna Krajowa podj¢li proby zatrudnienia w szkole
nowych matematykow. I tak rozporzadzeniem z dnia 21 listopada 1908 r. mia-
nowano na nauczyciela doktora Leona Chwistka, jednakze ten z powodu cho-
roby nie mogt objaé stanowiska®. W roku 1909/1910 zatrudniono Franciszka
Leje (1885-1979).

4 W roku 1904/1905 w Wyzszej Szkole Realnej w Krakowie tygodniowy wymiar godzinowy
zajec¢ z matematyki, z podzialem na dwa przedmioty: ,,matematyka” oraz ,,geometria i rysunki geo-
metryczne” (geometria wykreslna), byt nastepujacy: 3, 3+2, 3+2, 3+2, 443, 4+3, 4+2.

47 Sprawozdanie X. C.K. Dyrekcyi Gimnazyum IV. (Realnego) w Krakowie za rok szkolny
1910/11, Krakéw 1911, s. 73.

* Gimnazjum Realne otrzymato imi¢ Henryka Sienkiewicza dopiero po odzyskaniu przez Pol-
ske niepodlegtosci. ,,Po usunieciu z budynku szkolnego godta austriackiego a umieszczeniu godta
Panstwa Polskiego oraz po ozdobieniu sal szkolnych ortami polskiemi odbyta si¢ dn. 12 listopada
uroczysto$¢ otwarcia nowej szkoty polskiej” (Sprawozdanie 1. (XVIII.) Dyrekcji Gimnazjum IV.
Realnego im. Henryka Sienkiewicza w Krakowie za rok szkolny 1918/1919, Krakow 1919, s. 3).

¥ VIII. Sprawozdanie c.k. Dyrekcyi Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1908/9, Krakow
1909, s. 47.

S0 [X. Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1910, Krakow
1910, s. 22. Rok pozniej w sprawozdaniu szkolnym Franciszek Leja opublikowat rozprawe Pierw-
sze zasady geometryi nieeuklidesowej (Sprawozdanie X. c.k. Dyrekcyi Gimnazyum IV. (Realnego)
w Krakowie za rok szkolny 1910/11, Krakow 1911, s. 1-38). 30 sierpnia 1911 r. Franciszek Leja
zostat przeniesiony do Gimnazjum w Bochni (Sprawozdanie XI. C.K. Dyrekcyi Gimnazyum Real-
nego (IV)) w Krakowie za rok szkolny 1911/12, Krakéw 1912, s. 47). Pomig¢dzy rokiem 1917/1918
a 1919/1920 w Gimnazjum Realnym zostal zatrudniony roéwniez Otton Nikodym (1887-1974)
(Sprawozdanie I1I (XX) Dyrekcji Gimnazjum IV. (Realnego) im. H. Sienkiewicza w Krakowie za rok
szkolny 1920/1921, Krakow 1921, s. 4). W 1927 r. jego miejsce zajat Jan Lesniak (Sprawozdanie
X. (XXVII.) Dyrekcji Panstwowego Gimnazjum IV, im. H. Sienkiewicza w Krakowie za rok szkolny
1927/1928, Krakow 1928, s. 33) — asystent Uniwersytetu Jagiellonskiego (prowadzit tam zajecia
z matematyki). W 1928 r. do grona pedagogicznego dotaczyt Stanistaw Zaremba (Sprawozdanie
XI. (XXVIII.) Dyrekcji Panstwowego Gimnazjum IV, im. H. Sienkiewicza w Krakowie za rok szkolny
1928/1929, Krakow 1929, s. 20).
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Wszyscy nauczyciele, ktorzy uczyli Stefana Banacha matematyki w IV Gimna-
zjum w Krakowie, mieli wyksztatcenie w zakresie nauk matematyczno-przyrodni-
czych. Trudno przypuszczac, by nauczyciele szkoly przygotowujacej si¢ do prze-
miany w gimnazjum realne lekcewazyli lekcje matematyki. Ponadto Kamil Kraft
i Stanistaw Ziobrowski byli wybitnymi pedagogami, zaangazowanymi w prace nad
reformg nauczania przeznaczong dla polskich szkoét srednich. Wraz z siedmioma
innymi cztonkami polskiego Towarzystwa Nauczycieli Szkoét Wyzszych w 1906 r.
oglosili projekt reformy, zatytutlowany Polska szkota Srednia — krytyka jej podstaw
i koniecznosé reformy®'. Podstawg projektu byto usunigcie z polskich szkot systemu
nauczania wzorowanego na austriackim Zarysie organizacyjnym z 1849 r. i wprowa-
dzenie polskiego systemu, dostosowanego do potrzeb polskiego spoteczenstwa™.
Najwicksze zapotrzebowanie w narodzie polskim bylo wowczas na ludzi wyksztat-
conych w zakresie nauk matematyczno-przyrodniczych — bieglych w zastosowaniu
ich w zyciu codziennym, w gospodarce i przemysle. W zwigzku z tym w projek-
cie reformy szczegodlny nacisk polozono na nauczanie matematyki. Austriackiemu
systemowi nauczania zarzucano przeladowanie materiatu, to, ze zadania sg sche-
matyczne, opieraja si¢ na standardowych algorytmach, a cata nauka arytmetyki
bazuje na uzyskaniu mechanicznej wprawy w rachowaniu. W polskich szkotach
planowano ograniczy¢ zakres omawianego materiatu. Uwazano, ze nalezy uczy¢
podstaw, ale w taki sposob, by uczniowie je doskonale rozumieli i rozwigzywa-
li zadania nie tylko schematyczne, lecz takze wymagajace myslenia logicznego
i tworczego. Duzy nacisk potozono rowniez na zadania powigzane z potrzebami
zycia codziennego. Zalecano pogladowa nauke matematyki i stopniowe wprowa-
dzanie trudnosci®. I chociaz powyzszy projekt nie zostal wprowadzony w zycie™,
jego glowne postulaty zostaty uwzglednione w reformie wprowadzonej w Polsce
tuz po odzyskaniu niepodleglosci.

Stefan Banach, krytykujac nauczanie matematyki w IV Gimnazjum, najpraw-
dopodobniej nie byt rozczarowany poziomem nauczania matematyki tylko w tej
szkole, ale podzielat opinie Kamila Krafta i Stanistawa Ziobrowskiego, czyli kry-
tykowatl system nauczania obowigzujacy we wszystkich szkotach Galicji. Opini¢

St Kamil Kraft i in., Nasza szkola Srednia... (cz. 1), dz. cyt.; Kamil Kraft i in., Nasza szkola
Srednia... (cz. 2), dz. cyt.

52 Projekt ten byt czescig dziatan zwiazanych z probami zreformowania polskich szkot. Wzo-
rowano si¢ wowczas na reformach szkolnictwa sredniego w Europie, nadajacych szkotom $rednim
charakter utylitarny i demokratyczny. W poszukiwaniu wzoréw szkoly narodowej siggano do do-
robku polskiej mysli pedagogicznej, w tym zarzadzen Komisji Edukacji Narodowej (zob. Janina
Chodakowska, Udziat Towarzystwa Nauczycieli Szkét Wyzszych w walce o polskq szkole srednig
w Galicji w latach 1884-1914, ,Rozprawy z Dziejow Oswiaty” 1984, t. 26, s. 141-172).

33 Wszystkie te postulaty spetniaty podreczniki, ktorych autorem badz wspoétautorem byt Ste-
fan Banach.

5% Janina Chodakowska, dz. cyt., s. 170—171; Bolestaw Kielski, Szkolnictwo w Polsce, jego
postep i glowne zagadnienia, ,,O$wiata i wychowanie” 1929, t. 5, s. 461-475.
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te potwierdza fakt, ze w przygotowywanych przez siebie, poczawszy od 1923 r.,
podrecznikach szkolnych, uwzglednit wigkszos¢ postulatow projektu ogloszone-
go w 1906 r. przez Krafta, Ziobrowskiego i innych.

2. Dlaczego Stefan Banach przygotowywat podreczniki szkolne?

Po ukonczeniu szkoty $redniej Banach wyjechal do Lwowa, gdzie studiowat
mechanike na tamtejszej Politechnice®. Aby sie utrzymac, udzielat korepetycji.
Pieniadze, ktore w ten sposob zarabiat, nie zawsze wystarczaly mu na uiszczenie
oplaty semestralnej, dlatego dorabial rowniez w inny sposob — byt statysta w ope-
rze*. Przez cztery lata studiow we Lwowie zaliczyt tylko potowe egzamindow
i uzyskat tak zwany potdyplom.

Latem 1914 r. Banach wrocit do Krakowa, gdzie rozpoczat pracg w przed-
sigbiorstwie budujgcym drogi®’. Dzieki egzaminowi ztozonemu na Politechnice
Lwowskiej powierzono mu stanowisko, w ktérym nadzorowat prace niewiel-
kich grup robotnikow. Jednoczes$nie uczegszczal na wyklady Stanistawa Zarem-
by (1863-1942), prowadzone na uniwersytecie w Krakowie. Brali w nich udziat
rowniez Witold Wilkosz (1891-1941), z ktérym Banach chodzit do jednej klasy
w IV Gimnazjum w Krakowie, i Otton Nikodym.

Z Wilkoszem i Nikodymem Banach prowadzit dlugie rozmowy o matematy-
ce. Podczas jednej z tych rozméw podszedt do nich Hugo Steinhaus. Rozmawia-
li wowczas o mierze Lebesgue’a®®. Miato to miejsce w 1916 r. na krakowskich
Plantach. Byt to przelomowy moment w zyciu Banacha. Steinhaus dostrzegt jego
geniusz matematyczny. Niedtugo p6zniej, dzigki pomocy Steinhausa, zapropono-
wano Banachowi asystenture na Politechnice Lwowskiej. Od tego momentu jego
kariera naukowa potoczyta si¢ bltyskawicznie. W 1921 r. uzyskat tytut doktora,
w kwietniu 1922 r. habilitowal si¢*, a trzy miesigce pozniej zostat profesorem
nadzwyczajnym Uniwersytetu Jana Kazimierza we Lwowie. Jeszcze w tym sa-
mym roku zostat kierownikiem II Katedry Matematyki Wydzialu Matematyczno-
Przyrodniczego Uniwersytetu Jana Kazimierza®. Miat wtedy trzydziesci lat i byt

55 Wyja$nienie, dlaczego Banach wybrat Politechnike, przedstawit Andrzej Turowicz: ,,Banach
powiedzial mi — wspomina Andrzej Turowicz — ze kiedy zdali z Wilkoszem maturg, byli przekona-
ni, ze w tak rozbudowanej matematyce nic si¢ nie da juz zrobi¢. Stad Banach zapisat si¢ pézniej na
Politechnike Lwowska, a nie na uniwersytet” (Zofia Pawlikowska-Brozek, dz. cyt., s. 103).

%6 Piotr Hajtasz, Stefan Banach o swoim ojcu, ,,Delta” 1992, nr 1; Zob. <http://kielich.amu.edu.
pl/Stefan_Banach/pdf/o-banachu/hajlasz92.pdf> [dostep 15.03.2020].

ST'W trakcie pierwszej wojny §wiatowej Banach nie zostat powotany do wojska ze wzgledu na
wade wzroku i leworeczno$¢.

8 Hugo Steinhaus, Wspomnienia i zapiski, Wroctaw 2010, s. 93.

% Jego rozprawa habilitacyjna Sur le probléme de mesure zostata opublikowana w Fundamenta
Mathematicae 1923, t. 4, s. 66—89.

0 Szczegoly zwigzane z naukowymi osiagnigciami Banacha z tego okresu mozna znalezé
w: Roman Katuza, The Life of Stefan Banach, dz. cyt.
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w miejscu, ktore dla wiekszosci naukowcow jest zwienczeniem kariery nauko-
wej. W 1927 r. zostat profesorem zwyczajnym®'.

2.1. Zwyczaje Stefana Banacha

Stefan Banach byt profesorem, ktory wytamywat si¢ z 6wczesnego wyobraze-
nia naukowca. Jego syn, Stefan Banach junior®?, wspominat go nastepujaco:

Pamigtam, jak kiedy$ przyszedt do gimnazjum na wywiadowke. Moi ko-
ledzy byli zdziwieni, ze nie ma on brody do pasa i Ze nie jest trzesagcym
si¢ staruszkiem. Takie byly wowczas wyobrazenia o tym, jak powinien
wyglada¢ profesor uniwersytetu. A on przeciwnie, byl mtodym czlowie-
kiem tamigcym rézne przyjete formy. W latach 30. byto nie do pomyslenia,
aby wyj$¢ na ulice w koszuli a la Stowacki, to znaczy rozpigtej pod szyja
1 z szeroko roztozonym kotnierzykiem. Trzeba byto mie¢ koszule zapieta
pod szyja i mocno zaciggniety krawat. Pod marynarka obowigzkowo mu-
siata by¢ kamizelka. Trzeba bylo tez mie¢ rekawiczki, jesli nie zalozone,
to przynajmniej trzeba bylo trzymaé je w regku. Ojciec ztamal t¢ mode.
Pamigtam, jak na przyktad kiedys wyszedt na ulice w niemodnej wowczas
koszuli z krétkim rekawem i z laskg w reku®.

To odejscie od stereotypdw bylo tez widoczne w sposobie pracy Banacha. Banach
nie lubit pracowa¢ w swoim gabinecie ani w bibliotece. Uwazal, ze rownie dobrym,
a nawet lepszym miejscem do pracy jest kawiarnia. Szybko przekonat do tego caty
kwiat Iwowskiej matematyki. Poczatkowo spotkania matematykow odbywaty si¢
w kawiarni Roma, a pdzniej w kawiarni Szkockiej. Kawiarnia Roma byta miejscem
spotkan literatow i1 wojskowych. Kawiarnia Szkocka miata bardziej zréznicowana
klientele — bywali w niej dziennikarze, radiowcy, handlarze bydta, studenci i pro-
fesorowie. Spotkania w kawiarniach odbywaly si¢ prawie codziennie. Najczesciej
uczestniczyli w nich Wiadystaw Stozek oraz wspotpracownicy Banacha: Stanistaw
Ulam (1909-1984), Stanistaw Mazur (1905-1981), Wtadystaw Orlicz (1903-1990),
Hugo Steinhaus (1887-1972), Jozef Schreier (1909—1943), Herman Auerbach (1903—
1942), Juliusz Pawet Schauder (1899-1943), Samuel Eilenberg (1913—-1998), Sta-
nistaw Ruziewicz (1889-1941), Meier ,,Maks” Eidelheit (1910-1943), Marek Kac
(1914-1984), Wiadystaw Nikliborc (1889-1948). Bywali tez goscie z Warszawy —
miedzy innymi Karol Borsuk (1905-1982) czy Wactaw Sierpinski (1882—1969).

Banach, otoczony tam gronem kolegéw i uczniéw, w niczym nie przy-
pominat profesora-pedanta, ktory boi si¢ uroni¢ co$ ze swojego dosto-

" Hugo Steinhaus, Stefan Banach, ,,Nauka Polska” 1960, t. 8, nr 4, s. 155.

62 Stefan Banach junior (1922-1999) — doktor nauk medycznych, kardiochirurg w Akademii
Medycznej w Warszawie.

% Piotr Hajtasz, dz. cyt.
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jenstwa. Stworzyt on nowy sposéb pracy naukowej, rozmowa i dyskusja
przy stoliku kawiarnianym, prowadzona bez autorytetu profesorskiego
za strony mistrza i bez obawy zblamowania si¢ ze strony ucznia, poparta
argumentami pisanymi otdowkiem na ptycie stolika lub na poderwanej
serwecie®.

Dyskusje naukowe w kawiarniach odbywaty si¢ przy miejscowym jedzeniu,
kawie i alkoholu, najczgsciej winie i koniaku®. Bardzo prawdopodobne jest, ze
Banach czg¢sto finansowat kawiarniang wspotprace. Jego mtodych kolegéw nie
byloby na to sta¢®.

Banach nie prowadzil wystawnego zycia. Jeden miesigc wakacji zawsze spe-
dzal w Karpatach Wschodnich. Poza tym rzadko wyjezdzat na wczasy. Bardzo
lubil mecze Polonii lwowskiej, chetnie chodzit tez do kina na filmy kowbojskie®’.
Jak wspominat Hugo Steinhaus, Banach nie byt przyzwyczajony do wygod i nie
potrzebowat komfortu®®. Pensja profesorska powinna mu byla wystarczy¢ do
tego, by spokojnie i godnie zy¢. Byto jednak inaczej. Zamitowanie Banacha do
zycia kawiarnianego, spotkan przy kieliszku w gospodach i szynkach® oraz zu-
petny brak mieszczanskiej oszczednosci i regularnosci w sprawach codziennych
wpedzily go w bardzo duze dtugi.

2.2. Sytuacja finansowa Stefana Banacha

W 1922 r. Stefan Banach byt profesorem nadzwyczajnym Uniwersytetu Jana
Kazimierza we Lwowie. W tym roku zasadnicza pensja profesora nadzwyczaj-
nego wynosila 2 600 marek. Byta to pensja bardzo niska, poréwnywalna z pta-
cami robotnikow fizycznych. Do pensji zasadniczej dochodzit jeszcze dodatek
za wystuge lat — od 2 574 do 5 790 marek, oraz dodatek naukowy — od 1 287
do 2 895 marek™.

W 1923 r., gdy walutg byt juz ztoty, pensja profesora nadzwyczajnego wahata
si¢ migdzy 480 a 720 ztotymi. Dodatkowe dochody otrzymywano na przyktad

% Hugo Steinhaus, Stefan Banach, Archiwum Polskiej Akademii Nauk, sygn. [11-204/29, k. 3.

% Malgorzata Przeniosto, Dochody nauczycieli paristwowych szkél akademickich w II Rze-
czypospolitej (na przyktadzie matematykow), ,,Roczniki Dziejow Spotecznych i Gospodarczych”
2008, t. 68, s. 54.

% 0d 1923 r. pensja podstawowa adiunktow wynosita 270-405 zlotych, asystentow star-
szych — 180-270 ztotych, asystentéw mtodszych — 120-180 ztotych. Od 1933 r. adiunkci zarabiali
335-450 ztotych, asystenci starsi — 260—450 zt, asystenci miodsi — 210 zl, zastepcy asystentow —
160 zt (tamze, s. 42—43).

7 Piotr Hajtasz, dz. cyt.

% Hugo Steinhaus, Stefan Banach, ,,Nauka Polska” 1960, t. 8, nr 4, s. 155.

% Mial [Banach] swoisty tryb zycia. Czas wolny od wyktadow (a miat ich wyjatkowo duzo) spe-
dzat niemal catkowicie w kawiarni czy restauracji” (Kazimierz Kuratowski, Notatki do autobiografii,
Warszawa 1981, s. 88; Roman Duda, Lwowska szkola matematyczna, dz. cyt, s. 86).

0 Matgorzata Przeniosto, Dochody nauczycieli..., dz. cyt., s. 39-41.
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z tytulu prowadzenia egzamindéw — Banach za okres od pazdziernika 1926 do
lutego 1927 r. otrzymat wowczas 558 ztotych’!.

W 1927 r. Banach byt juz profesorem zwyczajnym z pensja od okoto 600 do
900 ztotych. W 1933 r. ulegla ona podwyzszeniu do 1 000 zt miesigcznie. W po-
réwnaniu z innymi grupami spotecznymi byty to juz do§¢ wysokie zarobki’. Ste-
fan Banach procz podstawowej pensji otrzymywat jeszcze pienigdze za wyklady
zlecone w wysokosci 500 ztotych™.

Banach przez wszystkie lata dziatalnosci naukowej pobierat honoraria za publi-
kacje prac naukowych. Przyktadowo: ,,Fundamenta Mathematicae” w 1922 r. wy-
ptacato honorarium autorskie w wysokosci 1 000 marek za arkusz, czyli za dwie
prace, ktore Banach opublikowal w trzecim tomie ,,Fundamenta Mathematicae™’*
(facznie 54 strony), otrzymat 3 375 marek™. Przekraczato to jego Owczesne mie-
sigczne wynagrodzenie na Uniwersytecie Jana Kazimierza we Lwowie.

Tak wygladaty zarobki Banacha. Spdjrzmy teraz na jego wydatki. Wiadomo,
ze lubil spedza¢ czas w kawiarni. Przyktadowe pozycje z menu polskich restau-
racji z lat trzydziestych XX w. byly nastepujace’:

Dania obiadowe:

— sandacz po polsku — 3 zlote;

— sznycel cielecy — 3 ztote;

— kotlet z drobiu — 3 ztote 50 groszy.

Napoje:
kawa — 75 groszy;
piwo jasne — 1 zloty 20 groszy;
koniak Haberbuscha Marteau — kieliszek — 1 ztoty, butelka — 20 ztotych;
koniak Hennessy VO — kieliszek — 3 zl, butelka — 50 ztotych.

7! Tamze, s. 43.

72 Zob. tamze, s. 62.

> Matgorzata Przeniosto, Droga naukowa..., dz. cyt. s. 47.

™ Stefan Banach, Sur les fonctions dérivées des fonctions mesurables, ,,Fundamenta Mathemati-
cae” 1922, t. 3, s. 128-132; tenze, Sur les opérations dans les ensembles abstraits et leur
application aux équations intégrales (Thése de doctorat), ,Fundamenta Mathematicae” 1922,
t. 3, s. 133-181.

5 List Wactawa Sierpinskiego do Stanistawa Ruziewicza, Warszawa, dnia 11.01.1922, [w:]
Witold Wigstaw, Listy Wactawa Sierpinskiego do Stanistawa Ruziewicza, ,,Wiadomo$ci Matema-
tyczne” 2004, t. 40, s. 139-168. W 1922 r. egzemplarz ,,Fundamenta Mathematicae” kosztowat
1 000 marek. W tym czasopisémie Banach opublikowat tacznie szesnascie artykutow. Z korespon-
dencji Kazimierza Kuratowskiego i Bronistawa Knastera, ktorg odbyli miedzy 1945 a 1949 r.,
wynika, ze przed 1945 r. honoraria autorskie w ,,Fundamenta Mathematicae” byty nizsze niz te
wyptacane na przyklad przez Czytelnika — jedno z najpopularniejszych wydawnictw w tym czasie
(Archiwum Polskiej Akademii Nauk, sygn. [11-252/36). Rozpoczgto wtedy dyskusje o zwigkszeniu
honorariéw.

¢ Menu Restauracji ,,Victoria”, ul. Jasna 26, Warszawa 1935.
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Gdyby Banach dwadziescia razy w miesigcu kupowat w restauracji obiad
za 3 zlote, dwie kawy i butelke koniaku za 20 zlotych, to wydatby miesigcznie
505 ztotych, co stanowitoby okoto jedna trzecig jego statych miesigcznych do-
chodow. Nie jest to sytuacja, ktora wywotywataby zagrozenie finansowe. Ale
jesli w spotkaniach w kawiarni uczestniczyto kilku matematykoéw — a jak wie-
my, spotkania te mogly trwa¢ nawet kilkanascie godzin”’ — i Banach decydowat
si¢ fundowac kolegom positki i trunki, to bez trudu rachunki w kawiarni mogly
pokry¢ calg jego 6wczesna miesieczng pensj¢. Do tego nalezy jeszcze doliczy¢
koszty zakupu papieroséw — Banach od mtodosci palit trzy paczki papierosow
dziennie, czyli kazdego dnia wydawatl okoto 3 zlote na papierosy. Miesigcznie
dawato to okoto 90 ztotych.

Stefan Banach niemal od poczatku pracy na Uniwersytecie Jana Kazimierza
we Lwowie zaciagal pozyczki pracownicze. Motywowat je koniecznoscig lecze-
nia migdzy innymi nerwicy, ktorej nabawila si¢ jego zona” (warto zaznaczy¢, ze
ze wspomnien przyjaciot rodziny nie wynika, by miata ona problemy ze zdro-
wiem). Trudno$ci finansowe narastaty lawinowo.

W 1933 r. Banach byt redaktorem Iwowskiego czasopisma ,,Studia Mathema-
tica”. We wspomnieniach Hugona Steinhausa mozna znalez¢ informacje, ze
»Banach tak zagrabit finanse «Studia Mathematica», ze potem dopiero wyro-
biona przez Bartla subwencja koncernu naftowego Matopolska® i subwencja
$p. mojego [Steinhausa] ojca®! przeprowadzity w roku 1933 to wydawnictwo
przez kryzys”®2. Rok pozniej miata miejsce inna nieprzyjemna sytuacja, zwia-
zana z pozyczkami, ktore Banach uzyskal ze Zwigzku Profesorow Szkot Aka-
demickich. Skarbnikiem tej organizacji byt przyjaciel Banacha, profesor Poli-
techniki Lwowskiej, Wlodzimierz Stozek (1883—1941). Stozek czesto udzielat
pozyczek bez pokwitowania. W rezultacie w kasie Zwigzku brakowato 11 tysigcy
ztotych, z czego 8 tysigcy ztotych wynosity dtugi Banacha. Wlodzimierz Stozek
w konsekwencji przeprowadzonego dochodzenia dyscyplinarnego na trzy lata
stracit prawo poshugiwania si¢ godno$ciami akademickimi. Musiat tez zwrocié
calg sume, poniewaz Banach nie czut si¢ w obowigzku odda¢ swojej pozyczki.
Sytuacja ta wstrzasneta srodowiskiem akademickim, a naukowcy lwowscy ob-
winiali Banacha za problemy Stozka®. Od 1933 r. do Rektoratu Uniwersytetu

7 Roman Duda, Lwowska szkola matematyczna, dz. cyt, s. 72.

8 Cena jednego papierosa wynosita wowczas okoto 5 groszy, a jednego cygara — okoto 30 gro-
szy Rozporzgdzenie Ministra Skarbu z dnia 31 pazdziernika 1935 r. o zmianie rozporzqdzenia
z dnia 30 paZdziernika 1933 r. o sprzedazy wyrobow tytoniowych, [w:] Dziennik Urzedowy Mini-
sterstwa Skarbu, 1935, nr 32, s. 715].

7 Matgorzata Przeniosto, Droga naukowa..., dz. cyt., s. 47.

8 Koncern naftowy wspart wydanie ,,Studia Mathematica” kwota 1 500 ztotych.

81 Subwencja wynosita 1 000 ztotych.

82 Hugo Steinhaus, Wspomnienia..., dz. cyt., s. 132.

8 Matgorzata Przeniosto, Droga naukowa..., dz. cyt., s. 47-48.
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Jana Kazimierza regularnie naptywaly listy od wierzycieli, komornika i z sadu
w sprawie dlugéw Banacha, ich egzekucji i zajgcia czgs$ci poborow.

Trudna sytuacja materialna zmusita Banacha do szukania zaj¢¢, ktére pozwo-
lityby mu zarobi¢ dodatkowe pienigdze. Przetamal swojg niech¢¢ do pisania®
1 zajat si¢ przygotowywaniem podrecznikow szkolnych i1 akademickich.

2.3. Zapotrzebowanie na podreczniki

Po odzyskaniu przez Polske niepodlegtosci, Ministerstwo Wyznan Reli-
gijnych i O$§wiecenia Publicznego oglosilo Program naukowy szkoty sred-
niej®, w ktorym przedstawito nowa organizacj¢ polskiego szkolnictwa §red-
niego.

Tab. 3. Organizacja szkot przed reforma z 1919 r. i po niej (linig zostaty podkreslone
klasy, dla ktorych Stefan Banach przygotowat podrgczniki)

Organizacja szkot
Przed reforma o .o
Okres przej$ciowy Po wdrozeniu reformy z 1919 .
z1919r.
1 klasa 1 klasa 1 klasa
;f)l;(f):iechna 2 klasa ;il;;):;lechna 2 klasa 2 klasa
3 klasa 3 klasa 3 klasa
1 klasa | .. 1 klasa szkola h 4 klasa
2 klasa Isl;ﬁ)iz srednia 2 klasa powszechna 5 klasa
3 klasa 3 klasa 6 klasa
szkota 4 klasa 1 klasa 7 klasa 1 klasa
$rednia 5 klasa . 2 klasa 2 klasa
6 klasa lﬁ)ﬁ?s’rednia 3 klasa ZIZ':(;)I}I?a 3ldasa |
7 klasa 4 klasa 4 klasa
8 klasa 5 klasa 5 klasa

Reforma obejmowata przeksztalcenie dotychczasowych trzyletnich szkot po-
wszechnych 1 o$mioletnich szko6t §rednich (gimnazjéw i szkot realnych) w sied-
mioletnie szkoty powszechne i pigcioletnie szkoly $rednie. Wdrazanie reformy
zajeto kilkanascie lat. W tym czasie na ziemiach polskich funkcjonowaly szkoty
starego 1 nowego typu.

8 Formutowanie mysli na piSmie sprawiato mu duze trudnosci. Pisat swoje manuskrypty na
Iuznych kartkach wyrwanych z zeszytow; gdy trzeba bylo zmieni¢ czgs¢ tekstu, wycinat zbgdne
miejsca i podklejat reszte czysta kartka, na ktorej pisat nowa wersjg. Gdyby nie pomoc przyjaciot
i asystentdw pierwsze prace Banacha nigdy nie byty by dotarty do drukarni” (Hugo Steinhaus,
Stefan Banach, Archiwum Polskiej Akademii Nauk, sygn. [1I-204/29, k. 5).

8 Program naukowy szkoly Sredniej. Projekt wypracowany przez Sekcje szkolnictwa Srednie-
go, Ministerstwo Wyznan Religijnych i Oswiecenia Publicznego, Warszawa 1919.
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2.4. Poglady Stefana Banacha dotyczace nauczania matematyki

W przedmowie do polskiego wydania ksigzki Od tabliczki do rozniczki Ba-
nach napisat: ,,Matematyka oddaje wielkie ustugi dla obronnosci kraju. Tylko
panstwa, ktore pielegnuja matematyke moga by¢ silne i potezne™*®, ktore po-
krywa si¢ z jedng z podstawowych tez umieszczonych w projekcie reformy
przygotowanym mig¢dzy innymi przez Kamila Krafta i Stanistawa Ziobrow-
skiego. To przypuszczenie zdaje si¢ tez potwierdza¢ opinia Banacha o nauczanu
matematyki w szkotach $rednich, ktoérg wyrazit juz jako profesor we Lwowie:
»matematyka jest narzedziem zanadto ostrem, zeby mogli go uzywac niedoj-
rzali chtopcy, [...] jej walor ksztalcacy w szkole $redniej jest przez to mniejszy,
niz nauk humanistycznych”®’. Uwazal, Zze ttumaczenie zdan polskich na tacing
to dla dzieci doskonaly trening logicznego i precyzyjnego myS$lenia. Byt tez
zdania, ze nalezy uczy¢ podstaw, ale w taki sposob, by uczniowie doskonale je
rozumieli.

3. Podreczniki przygotowane przez Stefana Banacha

Stefan Banach napisal tacznie dziesie¢ podrecznikéw szkolnych (siedem
wspolnie z Wactawem Sierpinskim i Wtodzimierzem Stozkiem, jeden wspolnie
z Whodzimierzem Stozkiem, dwa samodzielnie):

1. Stefan Banach, Wactaw Sierpinski, Wlodzimierz Stozek, Arytmetyka i geome-

trja dla klasy I szkot srednich, Lwoéw 1923, 1929.

2. Stefan Banach, Wactaw Sierpinski, Wtodzimierz Stozek, Arytmetyka i geome-

tria dla klasy Il szkot Srednich, Lwow—Warszawa 1930.

3. Stefan Banach, Wactaw Sierpinski, Wtodzimierz Stozek, Arytmetyka i geome-

trja dla klasy 111 szkot srednich, Lwow—Warszawa 1931.

4. Stefan Banach, Wactaw Sierpinski, Wlodzimierz Stozek, Arytmetyka dla

1 klasy gimnazjalnej, Lwow 1933, Lwow—Warszawa 1937.

5. Stefan Banach, Wlodzimierz Stozek, Algebra dla Il klasy gimnazjalnej, Lwow

1934.

8 Egmont Colerus, Od tabliczki do rézniczki. Matematyka dla wszystkich, przet. Antoni Nyklif-
ski, Lwow 1938, s. V.

8 Hugo Steinhaus, Stefan Banach, Archiwum Polskiej Akademii Nauk w Warszawie,
sygn. Il — 204/29, k. 4. Opini¢ Stefana Banacha na temat nauczania matematyki w szkotach $red-
nich podzielat réwniez Hugo Steinhaus. W cytowanym dokumencie Steinhaus wspomnial, ze Ba-
nach miewal nieoczekiwane spostrzezenia nawet w utartych kwestiach. Twierdzit na przyklad, ze
»poglad Kroneckera na liczby catkowite, jako twory naturalne i zupetnie odpowiadajace zbiorom
skonczonym, z ktorymi mamy do czynienia, zawodzi, gdy chodzi o zbiory bardzo liczne. Np. zda-
nie, ze Nowy York ma 11 milionéw 785 438 mieszkancoéw nie odpowiada zadnemu faktowi real-
nemu w naiwnem znaczeniu. Nie ma zadnych prostych $rodkéw do stwierdzenia takiego faktu,
a chcace doktadnie wyjasni¢ sens takiego zdania, trzeba je zaopatrzy¢ tylema kautelami i hipoteza-
mi, ze przestaje si¢ r6zni¢ od skomplikowanych twierdzen, uzywajacych liczb niewymiernych lub
zespolonych” (Archiwum Polskiej Akademii Nauk w Warszawie, sygn. 111-204/29, k. 4).
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6. Stefan Banach, Algebra dla Il klasy gimnazjalnej, Lwow 1935.
Po drugiej wojnie $§wiatowej podrgcznik ten zostat przedrukowany jako:
Stefan Banach, Algebra dla Il klasy gimnazjalnej, Wroctaw—Warszawa 1947.
7. Stefan Banach, Algebra dla IV klasy gimnazjalnej, Lwow 1936, Jerozolima
1944.
Po drugiej wojnie $wiatowej ten podrgcznik zostat przedrukowany jako:
Stefan Banach, Algebra dla Il klasy gimnazjalnej, Bari 1946, Edynburg 1946,
Wroctaw 1946.
8. Stefan Banach, Wactaw Sierpinski, Wtodzimierz Stozek, Arytmetyka i geome-
trja dla V klasy szkoly powszechnej, Lwow—Warszawa 1933.
9. Stefan Banach, Wactaw Sierpinski, Wlodzimierz Stozek, Arytmetyka i geome-
tria dla VI klasy szkoly powszechnej, Lwow 1933, Edynburg 1945.
10.Stefan Banach, Wactaw Sierpinski, Wtodzimierz Stozek, Arytmetyka i geome-
trja dla VII kl. szkoly powszechnej, Lwow—Warszawa 1935%,
Podreczniki Banacha byly bardzo popularne. Uzywano ich miedzy innymi
w XII Gimnazjum im. Stanistawa Szczepanowskiego we Lwowie¥, Gimnazjum
Koedukacyjnym Humanistycznym im. ks. Grzegorza Piramowicza w Dzi$nie®,
Gimnazjum w Bielsku®' oraz Gimnazjum im. Jana Kasprowicza w Inowrocta-
wiu’?. Wydawano je w dziesiagtkach tysiecy egzemplarzy.

3.1. Korzysci finansowe plynace z przygotowywania podrecznikow

Cena jednego egzemplarza Algebry dla Il klasy gimnazjalnej wydanej
w 1935 r. wynosita 1 zloty 10 groszy. Naktad nie jest znany, ale mozna osza-
cowa¢ go na okoto 50 tysiecy egzemplarzy®’. Honorarium autorskie od jedne-
go arkusza wydawniczego ksigzki, wyptacane przez Ksigznice-Atlas, wynosito
wowczas ok. 100 ztotych®. Podrecznik liczyt 97 stron, co daje okoto siedem

88 Zakres materialu umieszczonego w podrecznikach dla klas pierwszej, drugiej i trzeciej szko-
ly $redniej byt niemalze identyczny jak w podrecznikach dla klas piatej, szostej 1 siodmej szkoty
powszechnej. Material zawarty w podregczniku do klasy siddmej szkoty powszechnej w duzej mie-
rze pokrywat si¢ z tym umieszczonym w podreczniku dla klasy pierwszej gimnazjum.

8 Zob. Sprawozdanie Dyrekcji Paristwowego Gimnazjum XII im. Stan. Szczepanowskiego we
Lwowie za rok szkolny 1928/29, Lwow 1928.

% Zob. VII-me Sprawozdanie Panstwowego Gimnazjum Koedukacyjnego Humanistycznego im.
ks. Grzegorza Piramowicza w Dzisnie za lata szkolne 1930/31-1932/33, Wilno 1933.

ol Sprawozdanie Dyrekcji Paistwowego Gimnazjum w Bielsku, Bielsko 1929, 1930, 1931.

%2 Sprawozdanie Dyrekcji Panistwowego Gimnazjum im. Jana Kasprowicza w Inowroctawiu za
lata szkolne 1932/33-1935/36, Poznan 1936.

9 Zob. Zapiski dyr. Pigtka z lat miedzywojennych a nastgpnie Katalog wplywajgcych do
Ks.-Atl. rekopisow w I. 1945-50, Archiwum Polskiej Akademii Nauk, sygn. [-28, s. 9, 10.

¢ Honorarium autorskie od jednego arkusza wydawniczego podrgcznika zostato wyznaczone
na podstawie danych umieszczonych w: List Kazimierza Kuratowskiego do Bronistawa Knastera
datowany na Sylwestra 1945 r., Archiwum Polskiej Akademii Nauk, sygn. I[1I-252/36; Zapiski dyr.
Pigtka..., dz. cyt., s. 6.
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arkuszy wydawniczych®. Oznacza to, Ze pierwsza cze$¢ honorarium autorskiego
Banacha wynosita 700 ztotych. Do tego nalezato doliczy¢ honorarium autorskie
zwigzane z wielko$cig naktadu. Obliczano je wg wzoru: 15%° - (naktad) - (cena
jednego egzemplarza podrecznika). W tym przypadku dawato to 8 250 zlotych,
czyli tacznie honorarium autorskie od jednego podrecznika byto réwne blisko
9 000 ztotych. Przypomnijmy, ze miesi¢czna zasadnicza pensja Banacha na Uni-
wersytecie Jana Kazimierza we Lwowie wynosita w tym czasie 1 000 ztotych.
Przygotowywanie podrgcznikow okazalo si¢ tym samym zaj¢ciem bardzo intrat-
nym.

3.2. Jak wygladato przygotowywanie podre¢cznikow?

Cze$¢ podrecznikoéw szkolnych byta przygotowywana przez Banacha z wigk-
szg starannos$cig, a inne z mniejsza. Do tych pierwszych nalezaty podreczniki,
ktore Banach napisal wspolnie z Wactawem Sierpinskim i Wtodzimierzem Stoz-
kiem. Matematycy przygotowywali je podczas wakacji, ktore spedzali zazwy-
czaj w Zakopanem. Siadali na werandzie jednego z tamtejszych domkow?’ i ,,wy-
prébowywali” zadania na mtodej Alinie Dawidowiczowej, ktora byta wowczas
uczennicg krakowskiego Gimnazjum Krolowej Jadwigi®®.

Banach, Sierpinski i Stozek napisali wspoélnie siedem podrecznikow. Pierw-
sze wydanie podrgcznika do algebry dla klasy drugiej gimnazjum (1934) zostato
przygotowane juz tylko przez Banacha i Stozka. Zrobili to w tajemnicy przed
Sierpinskim. Sierpinski poczut si¢ tym bardzo dotknigty”. Wydaje si¢, ze po-
wodem mogty tu by¢ wzgledy finansowe. Mniejsza liczba autorow wptywata na

% Orientacyjna liczba arkuszy zostata wyznaczona na podstawie danych umieszczonych w li-
$cie Wactawa Sierpinskiego do Stanistawa Ruziewicza z dnia 11.1.1922 (Witold Wigstaw, Listy
Wactawa Sierpinskiego..., dz. cyt., s. 139—168).

% Zapiski dyr. Pigtka..., dz. cyt., s. 9.

97 Goscili wowczas w posiadtoéci Leona Chwistka.

% Alina Dawidowicz, Wspomnienia o Leonie Chwistku, Hugonie Steinhausie i Wiodzimierzu
Stozku, ,,Wiadomosci Matematyczne” 1981, nr 2, s. 238; Alina Dawidowiczowa (z Chwistkow),
Zeschnigte liscie i kwiat..., dz. cyt., s. 85-93.

9 Malgorzata Przeniosto, Droga naukowa..., dz. cyt., s. 48. Sierpinski byl osobg bardzo zyczli-
wa Banachowi. Za posrednictwem swojego ucznia Stanistawa Ruziewicza (1889-1941) zapropono-
wat Banachowi opublikowanie rozprawy doktorskiej w ,,Fundamenta Mathematicae” (list Wactawa
Sierpinskiego do Stanistawa Ruziewicza z dnia 24.12.1920, [w:] Witold Wiestaw, Listy Wactawa
Sierpinskiego..., dz. cyt.). Warto tu wyjasni¢, ze Banach nie lubit pisa¢ listow i czesto na nie nie od-
powiadat, dlatego w sprawe¢ zaangazowany zostal Ruziewicz, ktory w tym czasie mieszkat we Lwo-
wie 1 wspotpracowal z Banachem. Sierpinski cieszyt si¢, ze praca Banacha zyskata uznanie i podat
mu listg adresowa matematykow, do ktorych powinien przesta¢ odbitki (list Wactawa Sierpinskiego
do Stanistawa Ruziewicza z dnia 29.04.1922, [w:] Witold Wiestaw, Listy Wactawa Sierpinskiego...,
dz. cyt.). Posredniczyt w kontaktowaniu Banacha z zagranicznymi matematykami, zaangazowat si¢
tez w zalatwienie Banachowi stazu naukowego w Paryzu (list Wactawa Sierpinskiego do Stanistawa
Ruziewicza z dnia 26.11.1921, [w:] Witold Wigstaw, Listy Wactawa Sierpinskiego..., dz. cyt.).
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wieksze honoraria autorskie. Drugie wydanie tego podrecznika miato juz jednego
autora: Stefana Banacha. Stozek zaangazowat si¢ wowczas w przygotowywanie
podrecznikow szkolnych z Wiadystawem Nikliborcem'®™.

W przygotowaniu podrgcznika z algebry do klasy czwartej gimnazjum brat
udzial Kazimierz Szalajko, mlodszy asystent w katedrze kierowanej przez Bana-
cha. Prace nad podrecznikiem opisat nastepujaco:

Dziato si¢ to w czerwcu 1936 roku. [...] profesor zwrécit si¢ do mnie
0 pomoc w przygotowaniu tego podrgcznika do druku. [...] Miatem prze-
prowadza¢ korekte maszynopisu sporzadzanego z rekopisoOw profesora,
uporzadkowac i powklejac rysunki oraz by¢ tacznikiem migdzy autorem
a Ksigznicg—Atlas, ktora to spotka akcyjna finansowata przygotowanie
podrecznika, zapewniata autorowi honorarium i miala 6w podrecznik
wydaé w przypadku zatwierdzenia go przez specjalng komisje ministe-
rialng. Maszynopis w o§miu egzemplarzach miat by¢ dostarczony do Mi-
nisterstwa do godz. 8-ej w poniedziatek 1 lipca. Tymczasem na niecaty
tydzien przed terminem gotowych bylo zaledwie kilka stron rekopisu.
I wowczas zaczela sie gorgczkowa praca, ktora bez przerwy trwata dzien
i noc od czwartku do niedzieli przed tym terminem. Byli w tym zaan-
gazowani oczywiscie profesor, docent Auerbach, kreslarz i ja. I termin
zostal dotrzymany: w niedziele przed potudniem zaniostem do wydaw-
nictwa ostatnie strony r¢kopisu. A w Ksigznicy chyba caly personel byt
w pogotowiu, a wigc nie tylko maszynistka, ale i introligatorzy, kalkula-
torzy, buchalterzy i jeszcze inni. Ostatnie strony maszynopisu byly go-
towe ok. godz. 3-ej po potudniu. [...] zarobilem prawie trzykrotng moja
miesieczng pensje!®!, ktorg wyptacito mi wydawnictwo na odrecznie na-
pisane przez Profesora zlecenie. A teraz pewne refleksje. Z jednej strony
ogromna sprawnos$¢ i pracowito$¢ Profesora w przelewaniu na papier
swoich mysli, z drugiej niewatpliwie wysoki autorytet, jakim cieszyt
si¢ profesor Banach, skoro wydawnictwo nie obawiato si¢ inwestowaé
w przedsiewzigcie duzych kapitatow!®.

100 Wiadystaw Nikliborc, Wiodzimierz Stozek, Algebra dla I1I klasy gimnazjalnej, Lwow—Warsza-
wa 1935; ciz, Algebra dla 1V klasy gimnazjalnej, Lwoéw—Warszawa 1936; ciz, Arytmetyka i geome-
tria dla 1V klasy szkét powszechnych I stopnia. Kurs B, Lwow—Warszawa 1937; ciz, Arytmetyka
i geometria dla 1V klasy szkét powszechnych I stopnia. Kurs A, Lwow—Warszawa 1938; ciz, Aryt-
metyka i geometria dla IV klasy szkol powszechnych I stopnia. Kurs C, Lwéw—Warszawa 1938.

101 Zgodnie z danymi podanymi przez Matgorzate Przeniosto (Dochody nauczycieli..., dz. cyt.,
s. 42-43) od 1933 r. miesigczna pensja asystentow mtodszych wynosita 210 ztotych, czyli Szatajko
na przygotowaniu podrecznika mogt zarobié okoto 630 ztotych.

12 Kazimierz Szalajko, Wspomnienia Iwowskie, ,,Wiadomo$ci Matematyczne” 1904, t. 30, s. 255.
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4. Podreczniki Banacha kontra podreczniki,
z ktorych korzystat w IV Gimnazjum w Krakowie

Wiele zagadnien zwigzanych z nauczaniem matematyki w szkotach powszech-
nych i srednich po odzyskaniu przez Polske niepodlegtosci zostatlo uregulowane
przez odpowiednie zarzadzenia Ministerstwa Wyznan Religijnych i O$wiecenia
Publicznego. Udzielono przyktadowo szczegdlowych wytycznych zwigzanych
z wprowadzaniem pojecia liczby do szkot'®™. Ministerstwo zalecato rowniez:
,Przy traktowaniu rownan 2go stopnia nauczyciel unika¢ begdzie roéwnan, pro-
wadzacych do pierwiastkow urojonych™™, Zbiorem liczbowym, w ktorym pra-
cowano w polskich szkotach §rednich po 1919 r., byl zbior liczb rzeczywistych.
Wezeéniej, w catej drugiej potowie XIX w., we wszystkich szkotach $rednich na
ziemiach polskich pracowano w liczbach zespolonych. Zmiana zbioru liczbowe-
go w istotny sposob wptyneta na sposéb omawiania rownan'%.

4.1. Rownania

Stefan Banach, bedac uczniem IV Gimnazjum w Krakowie, poznawat kolej-
no: robwnania pierwszego, drugiego i trzeciego stopnia z jedng i wigcej niewia-
domymi, rownania logarytmiczne, trygonometryczne i wyktadnicze. Wszystkie
te rbwnania rozwigzywat w zbiorze liczb zespolonych. Bazowatl wowczas na
podrecznikach: Poczgtki arytmetyki i algebry dla nizszych klas szkot srednich
Kaspra Brzostowicza (cz. 2) i Zasady algebry dla wyzszych klas gimnazjow
i szkot realnych Placyda Dziwinskiego; korzystal tez ze zbioru zadan Ignacego
Kranza',

W podreczniku Placyda Dziwinskiego mozna znalez¢ nastgpujaca uwage:

Niech bedzie dane réwnanie niezupelne ax* + ¢ :CO, natenczas otrzymamy
2 . X .

stad ax? = — ¢, przeto x” = —%, czyli ktadac — — = ¢, rdwnanie x2 =g,

astadx = +\/g . [...]

13 Zob. Karolina Karpifiska, Concrete Numbers in Stefan Banach'’s Mathematics School Text-
books (zgtoszony do Historia Mathematica).

19 Program nauki w szkolach powszechnych siedmioklasowych. Rachunki z geometrjq, Mini-
sterstwo Wyznan Religijnych i O$wiecenia Publicznego, Drukarnia Rola, Warszawa 1920, s. 56.

105 Przywiazanie do dziedziny rzeczywistej” bylo wowczas rowniez cechg charakterystyczng
badan naukowych prowadzonych przez polskich matematykdéw. Wspolczesni historycy matematy-
ki oceniaja to jako ,,niewatpliwa stabos$¢” polskiej szkoty matematycznej okresu migdzywojenne-
go (Roman Duda, Historia matematyki w Polsce na tle dziejow nauki i kultury, Warszawa 2019,
s. 215).

1% Tgnacy Kranz, Zbior zadan matematycznych... Zbior zadan Ignacego Kranza jeszcze w 1905 .
byt jedynym matematycznym podrgcznikiem polskim zawierajacym wylacznie przyktady i zagadnie-
nia z matematyki dla szkot Srednich (Samuel Blader, Rozwigzania zadan matematycznych zawartych
w,,Zbiorze” prof. I. Kranza, Stanistawoéw 1905, s. 1).
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Jezeli g jest liczbg dodatnig, natenczas oba pierwiastki sg rzeczywiste, je-
den dodatni, drugi ujemny, jezeli za$ g jest liczba ujemna, natenczas oba
pierwiastki sg urojone, rézniace si¢ tylko znakami'?’.

Rozwiazujac zadania ¢wiczeniowe!®, Dziwinski miedzy innymi wyznaczyt

pierwiastki (rzeczywiste i zespolone) rGwnan postaci x* = a oraz x* = a . Dopusz-
czal umieszczanie 0 w mianowniku utamka'”. Wyrazeniu typu g przypisywat
warto$¢ nieskonczenie wielkg ()!'°, a wyrazeniu 0_10 wartos¢ 0''!. Obie zalezno-
sci wykorzystywat w rozwigzywaniu rownan. W Rozwigzaniach zadan matema-
tycznych zawartych w ,, Zbiorze” prof. I. Kranza autorstwa Samuela Bladera''

mozna znalez¢ rozwigzanie nastgpujacego rownania''’:

11 4L _1,/4_7
a  x 2 x\Vdd

Przeprowadzajac rozwigzanie, obie strony powyzszego rownania Blader naj-
pierw podnidst do kwadratu:

2
— — T3

1 144 7
ax x2 X ' q X

Nastepnie stwierdzil, ze ,,poniewaz obie strony dadza si¢ podzieli¢ przez %
przeto % =0;x, ="M,

Podnoszac obie strony ostatniego rownania do kwadratu i wyznaczajac x,
otrzymat drugie rozwigzanie: x, = 2a.

Zakres liczb i przyjete warto$ci dla wyrazen typu 1 oraz i powodowaty, ze

0 %> =
Dziwinski, Kranz i Blader wlasciwie nie musieli rozwaza¢ ograniczen na dzie-
dzing réwnania. I tego nie robili (cho¢ za kazdym razem po rozwigzaniu réwna-
nia dokonywali sprawdzenia, czy dla otrzymanych wynikéw wyjsciowe rowna-
nie jest prawdziwe).

Jedyna watpliwo$¢ w kwestii wyznaczania dziedziny budza tutaj rownania
logarytmiczne. Dziwinski podal definicje logarytmu dla zasady bgdacej liczba
rzeczywistg dodatnig (nie uczynit zatozenia, ze zasada ma by¢ rézna od 1) i licz-
by logarytmowanej bedacej liczbg rzeczywista nieujemng — logarytmem liczby

197 Placyd Dziwinski, Zasady algebry..., dz. cyt., s. 247.

1% Tamze, s. 263-265.

19 Tamze, s. 253-254.

10 Tamze.

I Samuel Blader, dz. cyt., s. 58.

112 Samuel Blader, dz. cyt.

13 Tgnacy Kranz, Zbior zadan matematycznych..., dz. cyt., s. 25; Samuel Blader, dz. cyt., s. 58.
'* W tym miejscu u Bladera pojawia sie 0: ,,x, = ®”, co jest ewidentnym btedem w druku.
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a przy podstawie b jest wykladnik potegi ¢, do ktorej nalezy podnies¢ b, aby
otrzymac a. Wyjasnit rowniez, ze: ,,Logarytm zera dla jakiejkolwiek zasady cat-
kowitej jest rowny liczbie ujemnej nieskonczenie wielkiej”''*. Logarytmow liczb
ujemnych i liczb zespolonych juz nie zdefiniowat — uznat, ze wykracza to poza
ramy tematyczne podrecznika.

W zbiorze zadan Kranza''® mozna znalez¢ rownanie: log  (x +2) = 2, ktore
rozwiazano u Bladera w sposob nastgpujacy: ,,Z okreslenia co to jest logarytm
wynika: (x +3)*=x+2, stad: x, = ’S%Q ”17. Podstawiajac pierwsze i dru-
gie rozwigzanie do lewej strony wyjSciowego rownania, otrzymujemy kolejno:
log, =2 oraz log, - 'V Definicje podane przez Dziwinskiego nie obej-
mowaly sytuacji, w ktorej zasada logarytmu byta liczba zespolona. Definicji dla
liczb zespolonych nie podano réwniez u Kranza i Bladera. W zwigzku z tym,
ze logarytm o zasadzie zespolonej (z liczby zespolonej) definiuje si¢ w sposob
zupehie inny niz logarytm liczby rzeczywistej, wykonanie prawidtowego spraw-
dzenia poprawnoS$ci rozwigzania tego rownania bylo dla uczniow niemozliwe.
Jezeli autorzy szukali rozwigzan w zbiorze liczb zespolonych, to powinni wyko-
rzystywac definicje logarytmu dla liczb zespolonych.

Stefan Banach w swoich podrecznikach — zgodnie z zaleceniem ministerial-
nym — pracowatl wylacznie w zbiorze liczb rzeczywistych. Rownania kwadra-
towe pojawity si¢ u niego dopiero w podrgczniku do algebry dla klasy czwartej
gimnazjum''®. Omawiajac zasady rozwigzywania rownan kwadratowych, stwier-
dzit, ze gdy wyrdznik rownania kwadratowego jest dodatni, to rOwnanie ma dwa
rozwigzania, jezeli jest rowny 0, to ma jedno rozwigzanie, a gdy jest mniejszy od
0, to rbwnanie kwadratowe ,,nie ma rozw1qzan”' 19

Teza ,,rOwnanie nie ma rozwigzan” pojawiala si¢ u Banacha dos¢ czgsto, ale
ani razu nie zostato do niej dodane: w zbiorze liczb rzeczywistych. Zwro¢my
uwagg na to, ze ,,nie ma rozwigzan” i ,,nie ma rozwigzan w zbiorze liczb rzeczy-
wistych” sg dwoma réznymi stwierdzeniami. Pierwsze z nich sugeruje, jakoby
réwnanie w ogole nie mialo rozwigzan, a przeciez wiemy, ze takie rOwnanie ma
rozwigzania w zbiorze liczb zespolonych.

W dalszej czesci podrecznika Banach oméwit rownania niewymierne. Nie
dopuszczal umieszczania 0 w mianowniku utamka. W zwigzku z tym réwnanie:
Lol o f\]— -7, ktore w zbiorze Kranza miato dwa rozwigzania, u Banacha
mlaloby tylko Jedno rozwigzanie: x, = 2a.

115 Warto tutaj doda¢, ze dla bedgcej utamkiem mniejszym od 1 i wigkszym od 0 u Dziwinskiego
zachodzita nastgpujgca zalezno$¢: log,0 = +oo (Placyd Dziwinski, Zasady algebry..., dz. cyt., s. 231).

116 Tgnacy Kranz, Zbior zadan matematycznych..., dz. cyt., s. 27.

17 Samuel Blader, dz. cyt., s. 64.

118 Stefan Banach, Algebra dla IV klasy gimnazjalnej, Lwow—Warszawa 1936.

19 Tamze, s. 55.
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Zmiana zakresu liczbowego z liczb zespolonych na liczby rzeczywiste, w kto-
rym rozwigzywano rownania, spowodowala zmniejszenie liczby ich rozwigzan.
Wykluczyta tez mozliwo$¢ wprowadzenia do nauczania szkolnego na przyktad
Zasadniczego Twierdzenia Algebry.

Warto zaznaczy¢, ze w podreczniku Placyda Dziwinskiego, z ktorego Banach
uczyt si¢ w szkole $redniej, umieszczono ogoélne rozwazania na temat rozwig-
zywania rOwnan n-tego stopnia, a wsrod nich, obok Zasadniczego Twierdzenia
Algebry'?, migdzy innymi twierdzenie Abela—Ruffiniego'?!. Rozwazan tych nie
byto u Banacha. Nie omoéwit on tez w swoich podrecznikach rownan logaryt-
micznych 1 wyktadniczych i nie wprowadzit pojecia logarytmu.

Sposdb omawiania rownan w szkotach $rednich na ziemiach polskich zostat
narzucony przez Ministerstwo Wyznan Religijnych i Oswiecenia Publicznego.
Chcac, by jego podreczniki wdrozono do nauczania szkolnego, Banach musiat
dostosowac je do wymogow ministerialnych. Zdecydowanie ciekawsze jest zba-
danie, w jaki sposob omawiat on kwestie, ktore nie byty odgornie ustalone przez
rzad. Wprawdzie ministerstwo zalecato wprowadzenie w szkole podstawowych
poje¢ planimetrycznych w oparciu o stereometri¢, nie podato jednak wytycznych
dotyczacych realizacji tego zagadnienia. W zarzadzeniach nie okreslono réwniez
zakresu omawiania zagadnien z arytmetyki politycznej. Oba te zagadnienia zo-
stang w niniejszym artykule omowione w szerszym aspekcie, uwzgledniajagcym
ewolucje ich realizacji w szkotach srednich na ziemiach polskich. Przeprowa-
dzona analiza pozwoli ustali¢, w jakim stopniu rozwigzania proponowane przez
Banacha byly innowacyjne.

4.2. Czy ksztaltowac¢ uczniowskie intuicje geometryczne,
rozpoczynajac od planimetrii, czy od stereometrii?

Do konca XVIII w. kanon wiedzy matematycznej z zakresu geometrii, ktory ucz-
niowie szkot srednich mieli opanowac¢, stanowity Elementy Euklidesa. Na dziele tym
wzorowano rowniez uktad tresci nauczania. Naturalne stato si¢, ze wzorem Euklidesa
nauke geometrii rozpoczynano od wprowadzenia poje¢ planimetrycznych i dopiero
po doktadnym omoéwieniu planimetrii przechodzono do stereometrii.

W XIX w. zaczely pojawiac si¢ pierwsze glosy, ze lepsze efekty w zakresie
ksztaltowania poje¢ geometrycznych databy inna metodyka. Dzieci od najmtod-
szych lat bawig si¢ klockami w ksztalcie szescianow, prostopadto$cianow i gra-
niastostupow. W tych ksztattach sg budynki mieszkalne, kostki do gry, pudetka
prezentowe, ksiazki i tym podobne. Kula réwniez towarzyszy dzieciom na co
dzien w postaci owocow czy pitek do gry. Stupy i filary budynkéw sg w ksztatcie
walcow. Operowanie klockami w wymienionych ksztattach jest dla dzieci czyms

120 Placyd Dziwinski, dz. cyt., s. 371.
121 Tamze, s. 383.
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zwyczajnym i naturalnym. Nie jest natomiast naturalne operowanie trojkatami
czy kwadratami, bo sg to obiekty abstrakcyjne, ktore w rzeczywistosci nie ist-
nieja samodzielnie. Nawet jesli narysujemy kwadrat na kartce papieru, a pézniej
go wytniemy, to otrzymamy obiekt bedacy nie kwadratem, a graniastostupem
prawidlowym czworokatnym o wysokosci réwnej grubo$ci kartki. Kwadrat jest
Sciang tego graniastostupa. W $swietle tych uwag niektérzy pedagodzy zalecali
rozpoczynanie nauki geometrii od wprowadzenia podstawowych obiektow ste-
reometrycznych, a dopiero na ich bazie — obiektow planimetrycznych.

Jednym z pionierow takiego podejscia do nauczania geometrii byt Friedrich
Frobel (1782—-1852) — niemiecki pedagog zajmujacy si¢ nauczaniem przedszkol-
nym. Frobel opracowat specjalny materiat dydaktyczny, ktory miat umozliwic
dzieciom samodzielne zdobywanie wiedzy (w tym wiedzy geometrycznej) na
bazie dos§wiadczenia i rozszerzanie zasobu poje¢ w sposob systematyczny i lo-
gicznie uporzadkowany'?>. Materiat ten stanowity zestawy zabawek. Pierwotnie
bylo ich sze$¢ i nazwano je ,,darami Frobla™'?:

Dar 1: Sze$¢ roznokolorowych pitek.

Dar 2: Pudetko mieszczace kule, walec i szeScian.

Dar 3: Osiem jednakowych sze$ciandow, z ktorych mozna utozy¢ szescian
o dwa razy dluzszej krawedzi.

Dar 4: Osiem jednakowych prostopadtoscianow, z ktorych mozna utozy¢
sze$cian tak duzy, jak w darze trzecim.

Dar 5 ,,to szeécian wigkszy od poprzednich. Poczatkowo zostal podzielony
dwoma cigciami poprzecznymi, a nastepnie gorna jego warstwa zostala przecieta
przekatng na dwie czesci, tworzac nowe uklady klockow (trojgraniaste potdwki
szescianow)”124,

Dar 6: Pudetko wypehione ptytkami mozaiki geometrycznej, w ksztattach: troj-
katy prostokgtne rownoramienne, trojkaty rownoboczne, trojkaty roznoboczne.

Frobel zalecal wprowadzanie ,,darow” do nauczania przedszkolnego suk-
cesywnie, poczawszy od pierwszego, a skonczywszy na szostym, co oznacza-
lo przechodzenie od operowania obiektami stereometrycznymi do operowania
»modelami” obiektow planimetrycznych (ptytki mozaiki).

Aby zbada¢ korzysci plynace z wdrazania ,,darow” do nauczania przedszkol-
nego, w 1837 r. Frobel otworzyt w Bad Blankenburg ,,zaktad dla rozwijania zami-
towan dzieci i mtodziezy do pracy”'®, ktoremu w 1840 r. nadat nazwe ,,0grodek

12 Wanda Bobrowska-Nowak, Historia wychowania przedszkolnego, Warszawa 1978, s. 120.

123 7 biegiem lat liczba ,,darow Frobla” zostata rozszerzona. Wspotczesnie wykorzystuje sie
w dydaktyce czternascie ,,darow”.

124 Wanda Bobrowska-Nowak, dz. cyt., s. 122.

125 Barbara Bilewicz-Kuznia, Dar zabawy. Metodyka i propozycje zajeé z dzie¢mi wedlug zalo-
zen pedagogicznych Froebla, Lublin 2014, s. 10.
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przedszkolny™'?. Jego idea szybko rozprzestrzenita si¢ na inne kraje europejskie
i Stany Zjednoczone. Pierwszy w Krolestwie Polskim zaktad przedszkolny wzoro-
wany na freblowskich metodach pracy otwarto juz w 1839 r.!?’

Analizujgc programy nauczania i zarzadzenia ministerialne obowigzujace
w szkolach $rednich na ziemiach polskich w XIX i na poczatku XX w., mozna
zauwazy¢, ze geometri¢ do cyklu edukacyjnego wprowadzano w réznych mo-
mentach. Jakkolwiek wprowadzenie egzaminéw maturalnych, do ktorego doszto
po raz pierwszy w 1788 r. w Prusach!?®, spowodowato konieczno$¢ ujednolicania
programéw nauczania w szkotach, byt to proces dlugotrwaly, trwajacy czasem
nawet kilkadziesiat lat. W szkotach funkcjonujgcych na ziemiach polskich, w za-
leznosci od okresu i terytorium, obowigzywaly wowczas polskie, pruskie, rosyj-
skie albo austriackie zasady nauczania.

I tak u progu XIX w., w 1798 r., w szkotach warszawskich ksiezy pijaréw
cykl edukacyjny obejmowat szes$¢ klas, z ktorych najnizsza byla klasa pierwsza.
W klasach trzeciej i czwartej omawiano planimetri¢. Stereometrii w programie
nauczania nie byto w ogéle'?”®. W 1804 r. w Krolewskim Gimnazjum w Poznaniu
byto szes¢ klas, z ktorych najnizsza byta klasa szosta. Planimetri¢ wprowadzano
tam w klasie czwartej, a stereometri¢ — w klasie drugiej'*. Tyle samo klas byto
w 1806 r. w Liceum Warszawskim — najnizsza bylta tam klasa druga. Planimetrig
wprowadzano w klasie trzeciej (w oparciu o podrgcznik Geometrya dla Szkot
Narodowych Simona L’Huilliera), a program nauczania w ogoéle nie przewidy-
wal stereometrii’*'. W 1812 r., na mocy zarzadzen dla szkét departamentowych
Ksiestwa Warszawskiego!*?, geometria po raz pierwszy znalazta si¢ juz w progra-
mach nauczania najnizszej klasy. Nauke rozpoczynano od planimetrii, a dopiero
w dwoch najwyzszych klasach omawiano stereometrie.

W Gimnazjum Wotynskim w Krzemiencu w latach 1809, 1815, 1818 nauka
rozpoczynata si¢ w klasie czwartej (najnizsza byla klasa pierwsza) i toczyla si¢

126 W 1870 r. powstato pierwsze przedszkole na ziemiach polskich prowadzone w duchu freb-
lowskim (miato to miejsce w Warszawie) (tamze, s. 12).

127 Wanda Bobrowska-Nowak, Historia wychowania..., dz. cyt., s. 140.

128 Zob. Stanistaw Domoradzki, Karolina Karpinska, O egzaminie maturalnym z matematyki
na obszarze zaboru pruskiego od XVIII do poczqtku XX wieku, ,,Antiquitates Mathematicae” 2017,
t. 11, s. 157-201.

129 Popis Roczny z nauk dawanych w szkotach warszawskich XX. Scholarum Piarum odprawio-
ny w miesigcu lipcu roku 1798, Warszawa 1798. W 1810 r. w klasie piatej wyktadano juz geometri¢
sferyczna i podobnie byto w kolejnych latach.

130 Doniesienie o nowouorganizowanem Krolewskiem Gimnazyum w Poznaniu, Dekier i Kom-
pania, Poznan 1804.

131 Na Publiczny Popis Uczniéw Krélewskiego Liceum Warszawskiego ... zaprasza Przeswietng
Publicznoséc... M. Samuel Bogumit Linde..., Warszawa 1806.

132 Plan nauk szkét departamentowych 1812 roku, Warszawa 1812.
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$cisle wedtug Elementow Euklidesa'*’. W Gimnazjach w Bydgoszczy'** i Toruniu

najnizsza byta wowczas klasa szosta, planimetri¢ wprowadzano w klasie czwar-
tej, a dopiero w najwyzszej klasie omawiano stereometrie.

Zgodnie z zarzadzeniami z 1835 r. w gimnazjach Krélestwa Polskiego byto
osiem klas, liczonych od najnizszej pierwszej do najwyzszej 6smej. Planimetri¢
wprowadzano w klasie drugiej, a stereometrie — w klasie czwartej'®. Zarzadzenia
z 1868 1. zalecaly omawianie geometrii od klasy trzeciej. Jak $wiadczy pewien
z pozoru mato istotny szczegot, to w nich po raz pierwszy zalecono, by planimetrig
wprowadza¢ w oparciu o stereometri¢'*®. W programie nauczania przeznaczonym
dla klasy trzeciej mozna bylto znalez¢ uwage: ,,Definicje: objetos¢, powierzchnia,
linia, punkt. Przedmiot geometrii; linia prosta [...]”. Umieszczenie ,,objetosci” tuz
przed ,,powierzchnig”, a pozniej ,,linig” i ,,punktem” swiadczyto o tym, ze pierw-
szymi obiektami omawianymi na geometrii byly obiekty przestrzenne.

Przetom w nauczaniu geometrii przyniost rok 1905. Zatwierdzono wow-
czas reform¢ nauczania przedmiotow matematyczno-przyrodniczych, przezna-
czong dla pruskich szkot §rednich, ktorej nadano nazwe: Program Meranski.
W ramach Programu Meranskiego bardzo duzg wage przyktadano do naucza-
nia geometrii. Radzono, by nauke geometrii rozpoczyna¢ od zapoznania ucz-
niow z brytami przestrzennymi. Ich analiza, dokonywana poprzez omawianie
wierzchotkow, krawedzi i $cian bocznych, dostarczata okazji do wprowadzenia
poje¢: punktu, linii, ptaszczyzny i figury plaskiej. Program Meranski zalecat
wprowadzenie abstrakcyjnych poje¢ geometrycznych na bazie bryl, z ktory-
mi uczniowie spotykali si¢ na co dzien. Figury ptaskie najpierw powinny by¢
wprowadzane jako ograniczenia bryl przestrzennych i dopiero pdzniej trakto-
wane jak oddzielne obiekty matematyczne. Drugi wazny postulat Programu
Meranskiego stanowito wspolne podejscie do planimetrii i stereometrii, ktore
gwarantowato wprowadzanie podstawowych poje¢ geometrycznych w sposob
naturalny, zgodny z intuicjg ucznidéw, pojawienie si¢ nowych poje¢ byto bo-
wiem w petni uzasadnione.

Te dwa postulaty Programu Meranskiego uwzglgdnial w peini Program
Gimnazjum Panstwowego. Gimnazjum Nizsze. Matematyka (przedruk wyda-

13 Materye z Nauk w Gymnazium Wolynskiem przez Przecigg Roku Szkolnego wylozonych,
Krzemieniec 1809, 1815, 1818. Zob. tez: Dokumenty Liceum Wolynskiego w Krzemiencu, Biblio-
teka Narodowa, sygn. IV. 7785 t. 1.

134 Ueber einige Hindernisse und Forderungs-Mittel der Jugendbildung. Zur Ankiindigung der
den dritten und vierten October zu haltenden dffentlichen Priifung der sammtlichen Classen des
Gymnasiums zu Bromberg, Andreas Friedrich Gruenauer, Bromberg 1823. Programm des Konigl.
Gymnasiums zu Bromberg, Bromberg 1864—1872.

135 Archiwum Panstwowe w Lodzi, zespot: Szkota Powiatowa w Rawie, sygn. 12.

13¢ [Ipocpammbl npenodaganusi y4eOHviXo NpeoMemoss 6b MYICCKUXD SUMHA3IANL U Npo-
eumHazisxv Bapwasckazo yuebnazo oxkpyed, v kasennou munoepagiuv HPH Bapuwasckoms yueb-
Homv okpyei, Warszawa 1868, s. 37-53.
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nia z r. 1919)"7 — jedne z pierwszych zarzadzen przygotowanych w odrodzo-
nej Polsce. Realizacja postulatu rownolegtego omawiania poj¢¢ planimetrycz-
nych i stereometrycznych zgodnie z zarzadzeniami obejmowata migedzy inny-
mi omoéwienie pol figur ptaskich i sposobu obliczania objgtosci bryt w klasie
pierwszej'3s.

Wiekszos¢ pdzniejszych polskich zarzadzen ministerialnych dos$¢ lakonicznie
odnosita si¢ do metody wprowadzania poje¢ planimetrycznych i stereometrycz-
nych. Program nauki w szkotach powszechnych siedmioklasowych. Rachunki
z geometrig geometri¢ umieszczal juz w najnizszej klasie pierwszej'*’. Pierwsze
zagadnienie obejmowato: ,,Odcinki. Koto (krazek). Pod, nad, obok, wyzej, nize;j.
Stosunek potozenia. Kwadrat, prostokat”'*’. Dopiero w klasie trzeciej pojawity
si¢ podstawowe obiekty stereometryczne: modele szescianu, prostopadtoscianu
i ,,graniastostupa kwadratowego”'*!. Tym samym nie ma tu odniesienia ani do
metody wprowadzenia pojg¢ geometrycznych (oznacza to, ze zaleca si¢ meto-
de euklidesowa), ani do rownoleglego omawiania obiektoéw planimetrycznych
i stereometrycznych. Mimo ze w zarzadzeniach tych przedstawiono szczegotowe
wskazowki metodyczne dla nauczycieli, a wérodd nich na przyktad wyjasnienie,
w jaki sposob nalezy wprowadzi¢ pojecie liczby do nauczania szkolnego, nie
zamieszczono tam wskazoéwek zwiazanych z wprowadzeniem do geometrii. Po-
dobna sytuacja miata miejsce w innych zarzadzeniach'**.

Programy nauczania matematyki umieszczane w sprawozdaniach szkolnych
i zarzadzeniach ministerialnych czesto byty pisane lapidarnie i hastowo. Koncen-
trowaly si¢ one wokoét zagadnien, ktore realizowano lub ktére powinno si¢ realizo-
wacé na zajeciach, podczas gdy sama metodyke pomijano. Warto zatem spojrze¢ do
najbardziej popularnych podrecznikow szkolnych z XIX i poczatku XX w. i spraw-
dzi¢, w jaki sposob autorzy dokonywali wprowadzenia do geometrii.

Jeden z ciekawszych, i niespotykanych w ksigzkach wydawanych w pdzniej-
szych latach, wstepow do geometrii znalez¢ mozna w czesci pierwszej Geometryi

137 Program Gimnazjum Panstwowego. Gimnazjum Nizsze. Matematyka (przedruk wydania

z r. 1919), Ministerstwo Wyznan Religijnych i Oswiecenia Publicznego, Ksiaznica Polska Towa-
rzystwa Nauczycieli Szkét Wyzszych, Warszawa 1920.

138 Tamze, s. 13.

13 Program nauki w szkotach powszechnych siedmioklasowych. Rachunki z geometrjg, Mini-
sterstwo Wyznan Religijnych i O$wiecenia Publicznego, Warszawa 1920.

140 Tamze, s. 3.

141 Tamze, s. 6.

42 Program Gimnazjum Panstwowego. Wydzial matematyczno-przyrodniczy, Lwow 1931,
s. 63. Tak samo bylo w zarzadzeniach dla gimnazjéw humanistycznych: Program Gimnazjum Pan-
stwowego. Wydzial humanistyczny, Ministerstwo Wyznan Religijnych i O$wiecenia Publicznego,
Warszawa 1926; Rozklad szczegolowy materiatu naukowego z matematyki dla publicznych szkot
powszechnych na klase V, VI, VII, Lwoéw 1934,
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dla Szkétl Narodowych Simona L’Huilliera'*, ktora wykorzystywano w Liceum

Warszawskim na poczatku XIX w. Rozwazania geometryczne autor rozpoczat
tutaj od wprowadzenia miary dtugosci w terenie. Stwierdzit, ze moze nig by¢ na
przyktad jeden krok czlowieka. Liczbe krokow, ktore nalezato wykonaé, by dojsé¢
z jednego do drugiego miejsca, nazywat odlegloscig miedzy dwoma miejscami,
a najkrotsza droge w terenie, ktora prowadzi z jednego miejsca do drugiego — li-
nig prosta. Konce tej linii, czyli miejsca, miedzy ktérymi mierzono odlegto$¢, na-
zywal punktami. Autor nie postugiwatl si¢ tutaj pojeciem odcinka, ale w XIX w.
bylo to jeszcze rzecza naturalng — na wzor Euklidesa rozwazano linie nieogra-
niczone (dzisiejsze proste) i linie ograniczone (dzisiejsze odcinki). W dalszej
czgséci podrecznika autor zajal si¢ katami i kotem (figura powstata przez obrot
linii wokot jednego jej konca). Dopiero po omowieniu tych zagadnien przeszedt
do wielokatow. Definicje, ktore wprowadzit, byly czysto teoretyczne: trojkat to
»,mieysce zakonczone trzema liniami prostemi”*, i tym podobne. Podstawowe
obiekty przestrzenne L’Huillier wprowadzit dopiero w czesci drugiej Geometryi
dla Szkét Narodowych'®. Nie byto tutaj zatem mowy ani o wprowadzeniu obiek-
tow geometrycznych w oparciu o bryly stereometryczne, ani o réwnoczesnym
omawianiu planimetrii i stereometrii.

U schytku XVIII w. wydany zostat Anfangsgriinde der nothwendigsten
Theile der Mathematik Johanna Jacoba Eberta'*®, ktory wykorzystywano na przy-
ktad w Gimnazjum w Toruniu w 1808 r.'*” W podreczniku tym mozna juz znalez¢
wprowadzenie do planimetrii bazujace na stereometrii. Autor wyjasnil, ze geo-
metria jest cze$cig matematyki zajmujaca si¢ brytami przestrzennymi, ktdre majg
dhugos¢, szerokos¢ i grubosé. Kazda bryta ograniczona jest przez ,,powierzchnie”
(ktore maja jedynie dtugosc i szeroko$¢); granice powierzchni nazywane sg ,,linia-
mi” (ktore maja jedynie dtugosc); granice linii to ,,punkty”!*s. Takie wprowadzenie
znalez¢ mozna w wigkszosci podrecznikéw wydawanych w XIX w.'*. To, co wy-

143 Simon L’Huillier, Geometrya dla Szkot Narodowych, Warszawa 17801781, cz. 1.

144 Tamze, s. 15.

145 Simon L’Huillier, Geometrya dla Szkét Narodowych, Warszawa 1780-1781, cz. 2.

146 Johann Jacob Ebert, Anfangsgriinde der nothwendigsten Theile der Mathematik, Leipzig
1787.

47 Bolestaw Plesniarski, Szkolnictwo Departamentu Bydgoskiego w okresie Ksigstwa War-
szawskiego, Torun 1965, s. 173-176.

148 Johann Jacob Ebert, dz. cyt., s. 187.

199 Zob. Ludwig Kambly, Die Elementar Mathematik, Breslau 1876-1878, cz. 1: Arithmetik
und Algebra, cz. 2: Planimetrie, cz. 3: Ebene und Sphdrische Trigonometrie, cz. 4: Stereometrie —
podrecznika uzywano miedzy innymi w Gimnazjum w Toruniu (Gymnasium mit Realschule I Ord-
nung zu Thorn, Buchdruckerei von J. Buszczynski, Thorn 1878, s. 7) i Gimnazjum w Bydgoszczy
(Kénigliches Gymnasium in Bromberg, Bromberg 1885, s. 9); Karl Koppe, Anfangsgriinde der reinen
Mathematik fiir der Schul- und Selbst-Unterricht, Essen 18521871, cz. 1: Arithmetik und Algebra,
cz. 2: Planimetrie, cz. 3: Stereometrie, cz. 4: Ebene Trigonometrie — podrecznika uzywano miedzy
innymi w Szkole Realnej pierwszego stopnia w Toruniu (Gymnasium mit Realschule..., dz. cyt.)
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ro6zniato podrecznik Eberta, to dobitne podkreslenie, ze bryly sa obiektami rzeczy-
wistymi, ktore znajduja si¢ w otoczeniu czlowieka, a powierzchnie, linie i punkty
s obiektami abstrakcyjnymi, bo na §wiecie nie ma rzeczy, ktéra miatyby dtugosé¢
i szeroko$¢, ale nie miataby grubosci, podobnie jak nie istnieja rzeczy, ktdre maja
dhugo$¢, a nie majg szerokos$ci'*®. Obiekty abstrakcyjne istniejg po to, by uwtatwiaé
obliczenia zwigzane z obiektami rzeczywistymi. Dlatego najpierw dokladnie oma-
wia si¢ obiekty abstrakcyjne (planimetria), by pdzniej wykorzystac te wiedzg przy
zajmowaniu si¢ obiektami rzeczywistymi (stereometria). Po takim wstepie Ebert
przeszedt do omoéwienia planimetrii, a nast¢pnie do stereometrii.

Oczywiscie, w XIX w. wydawano réwniez podreczniki, w ktorych rozwazania
planimetryczne nie byly poprzedzone stereometrycznym komentarzem o charak-
terze pogladowym, na przyktad podreczniki: Ferdinanda Gustava Mehlera'®!
(wykorzystywany w Gimnazjum Realnym w Toruniu'*?), Johanna Augusta Gru-
nerta'®* (wykorzystywany w Progimnazjum w Walczu, gdy nauczycielem byt
w nim Karl Weierstrass'**) czy Adriena-Marie Legendre’a'>.

Pod koniec XIX w. zaczgly pojawia¢ si¢ podreczniki szkolne, ktore nazy-
wano podrecznikami geometrii pogladowej. Jednym z najpopularniejszych pod-
recznikow tego typu w szkotach Galicji byla Geometria poglgdowa dla klas niz-
szych szkot Srednich Franza Moénika (cz. 1)'%°. Wykorzystywano go na przyktad
w Gimnazjum Swietej Anny w Krakowie'” i Gimnazjum w Samborze'®. Z tego
podrecznika w IV Gimnazjum w Krakowie uczyt si¢ rowniez Stefan Banach.

i Gimnazjum w Braniewie, gdy nauczycielem byl tam Karl Weierstrass (1815-1897) (Jahresbericht
iiber das Konigliche Katholische Gymnasium zu Braunsberg, C. Heyne, Braniewo 1850, s. 22); Franz
Mocnik, Poczgtki geometryi, przet. Tomasz Sternal, Karol Wild, Lwéw 1872 — podrgcznik wykorzy-
stywano miedzy innymi w Gimnazjum Swietego Jacka (Sprawozdanie Dyrektora c.k. Gimnazyum
$w. Jacka w Krakowie, Krakow 1877, s. 52) i Gimnazjum Swietej Anny w Krakowie (Sprawozdanie
Dyrektora c.k. Gimnazyum Nowodworskiego czyli sw. Anny w Krakowie, Krakow 1874, s. 89).

130 Johann Jacob Ebert, Anfangsgriinde..., dz. cyt., s. 188.

151 Ferdinand Gustav Mehler, Hauptsdtze der Elementar-Mathematik zum Gebrauche an Gym-
nasien und Realschulen, Berlin 1869.

152 Konigliches Gymnasium mit Realgymnasium zu Thorn, Buchdruckerei von Jozef
Buszczynski, Thorn 1885, s. 26.

153 Johann August Grunert, Lehrbuch der Mathematik fiir die mittlern Classen hoherer Lehran-
stalten, J. Wiesike, Brandenburg 1851.

154 Jahresbericht iiber das Konigl. Progymnasium in Dt. Crone, P. Garms, Deutsch Crone 1844,
s. 13.

155 Adrien-Marie Legendre, Poczgtki geometryi dla szkol powiatowych na klasse pierwszq,
przet. Antoni Wyrwicz, Wilno 1825. Ten podrecznik zalecany byt do uzytku szkolnego zarzadze-
niami wydanymi w 1835 r. dla szkdét obwodowych i gimnazjalnych Krélestwa Polskiego (Archi-
wum Panstwowe w Lodzi, zespo6t: Szkota Powiatowa w Rawie, sygn. 12).

1% Franz Moénik, Geometrya poglgdowa..., dz. cyt., cz. 1.

157 Sprawozdanie Dyrektora c.k. Gimnazyum Nowodworskiego czyli sw. Anny w Krakowie, Kra-
kow 1900, s. 66.

158 Sprawozdanie Dyrekcji c.k. Gimnazyum Arcyksigzn. Elzbiety w Samborze, Sambor 1893.
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Wstep geometryczny Mocnik rozpoczat od omowienia szeScianu:

1. ,,Szescian [...] zajmuje przestrzen ze wszystkich stron ograniczong. Prze-
strzen ze wszystkich stron ograniczong nazywamy ciatem (der Kérper). Szes-
cian zatem jest cialem”!>,

2. ,,Szescian rozciagga si¢ w trzech kierunkach: z prawej strony ku lewej, z przo-
du w tyl i z dotu do gory. Rozciagglos¢ z prawej strony ku lewej nazywamy
zazwyczaj dtugoscig [...], z przodu w tyt szerokoscia [...], a z dotu do gory
wysokoscig”!°,

Dalej dodat:

3. ,,Szescian ograniczony jest szeScioma powierzchniami [...]. Powierzch-
nie ograniczajgce sze$cian sg ptaskie [...]. Powierzchnia ma tylko dwie
rozciggto$ci”!®!,

4. ,Kazda powierzchnig¢ szesScianu ograniczaja cztery krawedzie [...]. Krawe-
dzie szeécianu sg liniami prostemi [...]. Linia ma tylko jedna rozciggto$¢2,

5. ,,Kazda krawedz ograniczaja dwa jej punkty koncowe [...]. Punkt [...] nie ma
zadnej rozciagtosci”!®,

Te rozwazania przypominaja refleksje Koppego i Kambly’ego, jak rowniez te
umieszczone w wydanych wczesniej podrecznikach samego Mocnika, z tym ze
w podreczniku do geometrii pogladowej Mocnik nie méwit o dowolnym ,,cie-
le” czy ,,bryle”, ale poszedt krok dalej i rozwazal konkretny obiekt — szesécian.
Pozniej poddat analizie walec i w oparciu o t¢ bryl¢ wprowadzil definicje po-
wierzchni krzywej. Walec ograniczony jest przez jedng powierzchnie krzywa
i dwie powierzchnie plaskie. Kazdg z powierzchni ptaskich nazwat ,,powierzch-
nig kotowg !¢, Polecit samodzielnie omoéwic uczniom ,,prosty trojScienny grania-
stostup, czworoscian i prosty ostrostup czworoscienny”!®, stozek prosty, stozek
prosty Scigty i kule, a sam wprowadzit definicje omowionych obiektow w jezyku
granic (rozumianych potocznie): granice cial nazywamy powierzchniami, grani-
ce powierzchni nazywamy liniami, granice linii nazywamy punktami'®. Moénik
zwrécil tez uwagg na to, ze linia, powierzchnia i ciato powstaja na skutek ruchu
odpowiednio punktu, linii i powierzchni'®’,

Po tych ogolnych rozwazaniach autor przeszedt do planimetrii. Najpierw zajat si¢
prostymi i odcinkami, a p6zniej kotem, rodzajami katow i wielokatami. Przyjal naste-
pujaca definicje trojkata: ,,Figure plaska ograniczong trzema odcinkami nazywamy

159

Franz Mo¢nik, Geometrya poglgdowa..., dz. cyt., cz. 1, s. 1.
160 Tamze.

161 Tamze.

12 Tamze, s. 1-2.

163 Tamze, s. 2.

164 Tamze.

165 Tamze.

166 Tamze, s. 3.

17 Tamze.
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trojkatem”'®®. Na stronie 63 rozpoczat omowienie czworobokow, a na stronie 66 po
raz pierwszy wprowadzit pojecie kwadratu. Zostat on zdefiniowany nastepujaco:

Uwzgledniajac wielkos¢ katéw i bokow, rozrézniamy cztery rodzaje roéw-

nolegtobokow:

a) romboid [...], tj. rownoleglobok sko$nokatny réznoboczny [...];

b) romb [...], tj. rownoleglobok ukos$nokatny réwnoboczny [...];

c) prostokat [...], tj. rownoleglobok prostokatny i réwnoboczny [powinno
by¢: ré6znoboczny — przyp. aut.] [...];

d) kwadrat [...], tj. rownoleglobok prostokatny i rownoboczny!'®.

Nie bedziemy tutaj opisywac szczegotow zwigzanych z omawianiem po-
szczegblnych figur, poniewaz Moc¢nik przedstawit w tym zakresie standardowy
wyktad XIX-wieczny.

Jakkolwiek w tytule podrecznika Mocnik zapowiedzial pogladowy wyktad
geometrii, powyzsze fragmenty wyraznie wskazuja, ze zostal on przeprowadzo-
ny pogladowo jedynie w wybranych aspektach. Chociaz autor postuzyt si¢ bry-
fami znanymi uczniom z zycia codziennego (na przyklad szescianem), w zaden
sposob nie zaznaczyl tego w teks$cie — zabraklo tutaj komentarza typu: ,,ksztatt
szeScianu majg na przyktad kostki do gry”. Moc¢nik pogladowo wprowadzit de-
finicje ptaszczyzny, linii i punktu, ale figury geometryczne definiowat juz czysto
teoretycznie (w jezyku planimetrii) — zachowatby pogladowos$¢, gdyby juz na
samym poczatku podrecznika, w trakcie szczegélowego omawiania szeScianu,
pokusit si¢ o komentarz typu: ,.kazda §ciana szescianu ograniczona jest cztere-
ma rownymi krawedziami i posiada cztery katy proste; §ciang taka nazywamy
kwadratem; postaw sze$cian na kartce papieru i odrysuj jego Sciane, a otrzymasz
kwadrat”.

Komentarze, ktorych zabrakto u Moc¢nika, mozna znalez¢é w Geometryi po-
glgdowej Ignacego Kranza'”. U Kranza przejécie od konkretu (figura stereome-
tryczna) do abstraktu (figura planimetryczna), czyli de facto istota pogladowego
nauczania geometrii, zostalo przeprowadzone zdecydowanie czytelniej i przede
wszystkim bylo uzasadnione merytorycznie. Wydaje si¢, ze to wtasnie podrgcz-
nik Kranza poshuzyl Banachowi za zrédto do przygotowania wstepu do geometrii
umieszczonego w jego podreczniku Arytmetyka i geometria dla klasy I szkot sred-
nich'™. Wprawdzie materiat zostat u Banacha rozmieszczony nieco inaczej, niekie-
dy rowniez byt uzupehiony (na przyklad u Banacha mozna znalez¢ siatki wigkszej

168 Tamze, s. 30.

169 Tamze, s. 66.

170 Tgnacy Kranz, Geometrya poglgdowa. Podrecznik na klasg 1 gimnazyow, gimnazjow real-
nych i szkot realnych, Krakéw 1917.

171 Stefan Banach, Wactaw Sierpinski, Wlodzimierz Stozek, Arytmetyka i geometria dla klasy
[ szkot srednich, Lwow 1929.
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liczby bryt), jednakze podobienstwa sa wyraznie dostrzegalne. Aby sprawdzic, ze
$ciany sze$cianu sg prostopadie!'”, obaj autorzy postugiwali si¢ pionem i libella,
obaj odrysowywali bok szescianu na kartce papieru i otrzymang figur¢ nazywali
kwadratem, obaj przeprowadzali wreszcie podobne rozwazania o prostopadtoscia-
nie, stozku i kuli. Wielokrotnie podkreslali, ze rozwazane bryly sa obiektami
towarzyszacymi cztowiekowi na co dzien. Jednag z kolejnych analogii mi¢dzy
podrecznikami stanowi wprowadzenie do obliczania objetosci prostopadioscia-
now — obaj autorzy dokonywali podziatu bryty na sze$ciany jednostkowe!”.

U Banacha znalez¢ mozna jedna rzecz, ktéra zaburzyta pogladowe wprowa-
dzenie geometrii. Po omowieniu pionu i libelli narysowat on kwadrat i prosto-
kat, a nastepnie omowit cechy tych figur. Dopiero po6zniej przeszedt do szes-
cianu i poglagdowych rozwazan, przeprowadzonych juz w analogii do rozwazan
Kranza'™,

Jak wspomniano wyzej, zarzadzenia Programu Gimnazjum Panstwowego zo-
bowigzywaly do pogladowego wprowadzenia geometrii do nauczania szkolnego
oraz rOwnoczesnego omawiania zagadnien planimetrycznych i stereometrycz-
nych. U Banacha pierwszy wymog zostal spetniony (cho¢ z jedna drobng niesci-
stoscig). Realizacja drugiego wymogu byta niepelna — wprawdzie w podrgczni-
kach do odpowiednich klas omawial on zagadnienia zar6wno planimetryczne, jak
i stereometryczne, ale poswigcat im osobne rozdziaty.

Oczywiscie, nie we wszystkich podrecznikach szkolnych wydawanych
w pierwszej potowie XX w. wprowadzenie do geometrii byto tak doktadne, jak
u Banacha i Kranza. Bardzo podobne wprowadzenie do geometrii mozna zna-
lez¢é w Arytmetyce Tadeusza Sierzputowskiego'”, wykorzystywanej na przyktad
w II Gimnazjum im. Karola Szajnochy we Lwowie!’*. W dwoch innych bardzo
popularnych podrgcznikach: Geometrji w zakresie szkoly Sredniej Jana Zydlera'”’
(wykorzystywanej na przyktad w II Gimnazjum im. Karola Szajnochy we Lwo-
wie'”®) i Geometrji. Podreczniku dla szkét srednich Antoniego Lomnickiego!”
(uzywanej na przyktad w Gimnazjum w Bielsku'®’) wprowadzenie do geometrii
przypominato to z podrecznikéw Kambly’ego i Koppego.

172 Tamze, s. 100.

173 Tamze, s. 101.

174 Tamze, s. 97.

175 Tadeusz Sierzputowski, Arytmetyka, Lwow—Warszawa 1931, cz. 1.

176 Sprawozdanie Dyrekcji Parnistwowego Gimnazjum Il im. K. Szajnochy we Lwowie, Dyrekcja
Panstwowego Gimnazjum II, Lwow 1927.

177 Jan Zydler, Geometrja w zakresie szkoly sredniej, Warszawa 1933.

178 Sprawozdanie Dyrekcji Panstwowego Gimnazjum II im. K. Szajnochy we Lwowie, dz. cyt.

17 Antoni Lomnicki, Geometrja. Podrecznik dla szkot srednich, Lwoéw—Warszawa 1920, cz. 1:
Planimetrja—stereometrja.

180 Sprawozdanie Dyrekcji Panistwowego Gimnazjum w Bielsku, Dyrekcja Panstwowego Gim-
nazjum w Bielsku, Bielsko 1930.
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4.3. Arytmetyka polityczna

Jednym z podstawowych celdw nauczania matematyki, ktéry przyswiecat za-
rowno szkotom elementarnym, jak i szkotom $rednim od zarania ich dziejow,
byto ukazywanie zastosowan matematyki w zyciu codziennym. Nauczanie ma-
tematyki w najlepszych szkotach zwigzane byto z potrzebami lokalnego spote-
czenstwa. I tak przyktadowo koniec XVI i poczatek XVII w. charakteryzowany
byt przez rozwoj handlu, zeglugi i wzrost znaczenia rzemiosta we wszystkich
miastach pomorskich. W zwigzku z tym w programie nauczania w Gimnazjum
w Toruniu 6wczesny profesor matematyki Adam Freytag (1608—1650)'%! zaczat
zwraca¢ wigksza uwage na uzytecznos¢. Poczatkowo wyktadat on na lekcjach
zasady fortyfikacji wojskowych, gtownie francuskich i wloskich, a z biegiem
lat rozszerzyt materiat o zastosowania matematyki w geografii'®>, Oméwiwszy
geometri¢ ptaska, przechodzit do geometrii sferycznej, co nastgpnie umozliwiato
mu zajmowanie si¢ teorig planet i pewnymi dzialami chronologii (na lekcjach
uczniowie zapoznawali si¢ z ruchami gwiazd i obliczali czas wschodu i zacho-
du stonca czy dtugos¢ poszezegdlnych dni i nocy)'™®. W programach nauczania
szkoty torunskiej mozna byto rowniez znalez¢ poczatki arytmetyki politycznej,
okreslanej takze terminami ,,arytmetyka handlowa” lub ,,arytmetyka finansowa”.
W XVI w. zwigzana byta ona gtownie z regula trzech i jej zastosowaniami. Fak-
tyczny rozwdj tej gatezi matematyki datuje si¢ na wiek XVII.

Pojecia ,,arytmetyka polityczna” po raz pierwszy uzyt William Petty w Na-
tural and Political Observations... z 1676 r., wigzac je przede wszystkim ze
statystycznym opracowaniem $miertelnosci. Z biegiem lat do przedmiotu badan
arytmetyki politycznej dotaczono inne zagadnienia bliskie zyciu panstwowemu
1 spotecznemu, ktore mozna byto zmatematyzowac (na przyktad dochody pan-

181 Adam Freytag w 1631 r. opublikowat dzieto pod tytutem Architectura militaris (Architectu-
ra militaris nova et aucta oder Newe vermehrte Fortification, von regular Vestungen, von irregular
Vestungen und aussen wercken, Lejda 1631), opisujace budowg oraz metody zdobywania i obrony
fortyfikacji bastionowych typu staroholenderskiego. W 1965 r. historyk wojskowosci Tadeusz No-
wak sformutowat opinig, ze ,,bylo ono w chwili ukazania si¢ i jest do dzi§ uwazane za najlepsza na
$wiecie prace w tej dziedzinie” (Przeglqd polskiego pismiennictwa dziedziny fortyfikacji i inZynierii
wojskowej w XVI-XVIII w., ,,Studia i Materialy do Historii Wojskowosci” 1965, t. 11, nr 2, s. 128).
Dzielo to przyniosto Freytagowi wielka stawe i sprawito, ze ksigz¢ Janusz Radziwilt uczynit
go inzynierem wojskowym w wojnie z Rosja. Freytag miat wowczas dwadziescia pie¢ lat i byt
to poczatek jego wieloletniej stuzby dla Radziwittow. W 1632 r. otrzymat on tytut doktora
medycyny na Uniwersytecie w Lejdzie (Wybitni ludzie dawnego Torunia, red. Marian Biskup,
Warszawa—Poznan—Torun 1982, s. 76). W Gimnazjum w Toruniu pracowat od potowy lat 30.
do poczatku lat 40. XVI w.

182 Kazimierz Kubik, Nauczanie matematyki w toruniskim Gimnazjum Akademickim w XVI-XVIIT w.,
[w:] Ksiega pamigtkowa 400-lecia Torunskiego Gimnazjum Akademickiego, [w:]t. 1: XVI-XVIII w., red.
Zbigniew Zdrojkowski, Torun 1972, s. 115.

183 Tamze, s. 115-116.



112 Karolina Karpinska

stwa czy podatki)'®. Najbardziej obszerne podr¢czniki z tego zakresu, wydawane
w XIX w., zawieraly juz: rachunek procentéw prostych i sktadanych, prawdopo-
dobienstwo, pozyczki, loterie, $miertelnos¢, obliczanie rent, obliczenia zwigza-
ne z ubezpieczeniami na zycie'®®, wekslami, instytucjami kredytowymi i kasa-
mi oszczednosci'®®. W stuleciu tym opublikowano tez pierwsze polskie dzieta
traktujace o arytmetyce politycznej, jak na przyktad Rachunkowosé¢ handlowg
w wazniejszych jej zastosowaniach Floriana Alexandra Zubelowicza'®’, w ktorej
na 384 stronach omowiono rachunki zwigzane z procentem prostym i sktadanym,
weksle, arbitraze i rachunki dotyczace ubezpieczen na zycie (ostatnie zagadnie-
nie opracowane zostato przez Jozefa Stominskiego).

Dopiero od przetomu XIX i XX w. mozna mowi¢ o wzmozonym zaintereso-
waniu arytmetyka polityczng wsrdd polskich autorow. Powstaly wowczas miedzy
innymi Tablice stuzgce do przeprowadzania rachunkow amortyzacyjnych w tych
wypadkach, gdy kapital jest oprocentowanym z gory Aleksandra Czajewicza'®t,
Podstawy matematyczne ubezpieczen zyciowych Adama Bolestawa Danielewi-
cza'® i Matematyczne podstawy ubezpieczen na wypadek niezdolnosci do pra-
¢y, w zastosowaniu do urzqdzenia kas emerytalnych Teofila Rozmarynowicza'®.
Pierwsza polska ksigzkg zawierajaca kompleksowy wyktad arytmetyki politycz-
nej byt Zarys arytmetyki politycznej Adama Bolestawa Danielewicza i Samuela
Dicksteina'!, w ktorym oméwiono rachunek procentéw prostych i sktadanych,
rachunek prawdopodobienstwa (migdzy innymi twierdzenia Bernoulliego i Po-
issona oraz Prawo Wielkich Liczb), gry losowe, statystyke (ktora powigzano
gtdwnie z zagadnieniem $Smiertelno$ci) 1 ubezpieczenia (mi¢dzy innymi ubezpie-
czenia rent, kapitatow na dozycie, kapitaldéw po$miertnych, niezdolnosci do pra-
cy, a takze ,,wykup, redukcje i zmiang ubezpieczen'*?). Wszystkie rozwazania

184 Jozef Maria Hoene-Wronski uwazat arytmetyke polityczna za nauke majaca za przedmiot pra-
widta, wedtug ktorych mozna ocenia¢ sity panstwa (Adam Bolestaw Danielewicz, Samuel Dickstein,
Zarys arytmetyki politycznej, Warszawa 1910, s. I).

185 Ludwig Oettinger, Anleitung zu finanziellen, politischen und juridischen Rechnungen,
Braunschweig 1845.

18 Leopold Carl Bleibtreu, Politische Arithmetik. Anleitung zur Kenntnis und Ubung aller im
Staatswesen vorkommenden Berechnungen, Heidelberg 1853.

187 Florian Alexander Zubelowicz, Rachunkowos¢ handlowa w wazniejszych jej zastosowa-
niach, Warszawa 1846.

188 Aleksander Czajewicz, Tablice stuzgce do przeprowadzania rachunkéw amortyzacyjnych
w tych wypadkach, gdy kapitat jest oprocentowanym z gory, Warszawa 1902.

18 Adam Bolestaw Danielewicz, Podstawy matematyczne ubezpieczen zyciowych, Warszawa
1896.

1% Teofil Rozmarynowicz, Matematyczne podstawy ubezpieczern na wypadek niezdolnosci do
pracy, w zastosowaniu do urzqdzenia kas emerytalnych, Warszawa 1886.

191 Adam Bolestaw Danielewicz, Samuel Dickstein, Zarys arytmetyki politycznej, Warszawa
1910.

192 Tamze, s. 294-394.
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zamieszczone w ksigzce autorzy przeprowadzili opierajac si¢ wylacznie na ma-
tematyce elementarnej — jak sami zaznaczyli, bazowali na ,,arytmetyce i algebrze
szkolnej”'.

W XVII i XVIII w. wyktad arytmetyki politycznej w szkotach $rednich na
ziemiach polskich obejmowat zazwyczaj jedynie regule trzech i jej zastosowania.
Sytuacja zaczgta si¢ zmienia¢ dopiero na skutek rewolucji przemystowej. Roz-
woj takich gatezi przemystu, jak miedzy innymi przemyst stoczniowy, weglowy,
metalowy 1 metalurgiczny, czy wzrost handlu i powstawanie nowych szlakow
komunikacyjnych spowodowaty, ze w XIX w. diametralnie wzrosta liczba ban-
kéw, instytucji kredytowych i gield; zaczat tez wytaniaé si¢ sektor ubezpieczen.
Szkoty otrzymaty zadanie: ,,da¢ swym wychowancom podstawy do zrozumienia
metod rachunkowych, stosowanych w waznych zagadnieniach zycia spotecznego
i panstwowego”'**. Tym samym coraz wigcej zagadnien bedacych przedmiotem
badan arytmetyki politycznej zaczg¢to wplata¢ do podrecznikow szkolnych.

W pierwszych latach XIX w. poziom nauczania arytmetyki politycznej w szko-
tach $rednich wcigz byt bardzo zréznicowany. Funkcjonowaty szkoty, w ktorych
nauczano jedynie reguty trzech i jej zastosowan. Przyktadem byto tutaj Gimna-
zjum Wotynskie w Krzemiencu'®’, gdzie nauke opierano na Krotkim wykiadzie
arytmetyki Jozefa Czecha'®®. Jedng ze szkot z najszerszym zakresem nauczania
arytmetyki politycznej bylo wowczas Gimnazjum w Poznaniu. W 1804 r. na-
uczano tam reguly tancuchowej, reguty spotki, obliczano prowizje i przepro-
wadzano rachunki zwigzane z obrotem wekslami'’. W 1812 r. wprowadzono
pierwsze zarzadzenia dla szkot srednich funkcjonujacych na ziemiach polskich,
ktore ustanowity arytmetyke polityczna obowigzkowym elementem programow
nauczania. Zarzadzenia te przygotowano dla szkét departamentowych Ksiestwa
Warszawskiego. Oprocz regul trzech prostej i1 sktadanej, spoiki i tancuchowe;j
omawiano w tych szkotach regutg¢ procentu i ,,wzory rejestrow kupieckich, go-
spodarskich, woyskowych!8, Na podstawie zarzadzen z 1835 r. w klasie czwar-
tej oddziatu technicznego gimnazjow funkcjonujacych w Krolestwie Polskim'”
wprowadzono oddzielny przedmiot o nazwie ,,Rachunkowos$¢ kupiecka”. Wykta-
dano go w wymiarze dwoch godzin tygodniowo®®, co stanowito jedng czwartg
wszystkich godzin po$wigconych na lekcje matematyki w tej klasie w tygodniu.
Zagadnienia wyktadane w ramach tego przedmiotu podzielono na ,arytmetyke

193 Tamze, s. IV.

19 Tamze.

%5 Materye z nauk w Gymnazium Wolynskiem przez przecigg roku szkolnego wytozonych, 1809.

196 Jozef Czech, Krotki wykiad arytmetyki, Wilno 1807. Zob. Dokumenty Liceum Wolynskiego
w Krzemiencu, Biblioteka Narodowa, sygn. IV 7785 t. 1.

7 Doniesienie o nowouorganizowanem Krolewskiem Gimnazyum w Poznaniu, Poznah 1804.

18 Plan nauk szkét departamentowych 1812 roku, 1812, s. 51.

19 Gimnazja byly wowczas szkotami o$mioklasowymi.

200 Archiwum Panstwowe w Lodzi, zespol: Szkota Powiatowa w Rawie, sygn. 12.
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handlowa” i ,,buchalteri¢”. Arytmetyka handlowa obejmowala miedzy innymi
omoéwienie weksli, procentow pojedynczych i skladanych oraz arbitrazy w opar-
ciu o podrecznik O rachunkowosci kupieckiej Antoniego Barcinskiego (t. 1)%'.
Na buchalterii uczono ,,metody pojedynczego i podwojnego utrzymania ksigg
handlowych, przemystowych i gospodarstw wiejskich22,

W drugiej potowie XIX w. zagadnienia z arytmetyki politycznej czy arytme-
tyki handlowej staly si¢ juz statym elementem programdéw nauczania wszyst-
kich szkot §rednich, ktore umieszczano w wiekszosci podrecznikow szkolnych.
Ich omawianie stato si¢ na tyle oczywiste, ze pomini¢to je na przyktad w Unter-
richts- und Priifungs-Ordnung der Realschulen und der héheren Biirgerschu-
len z 1859 1.2, przeznaczonym dla szkot realnych funkcjonujgcych na ziemiach
polskich pod zaborem pruskim, cho¢ wiadomo, ze zagadnienia te byly w tych
szkotach omawiane, a nawet pojawialy si¢ na egzaminach maturalnych. W roku
szkolnym 1862/1863 na egzaminie maturalnym w Szkole Realnej w Toruniu ucz-
niowie musieli przyktadowo rozwiazac nastgpujace zadanie:

Zadanie. Kto$ pozycza kapital w wysokosci 1 000 talaréw. Po roku otrzy-
muje zwrot tego kapitatu wraz z odsetkami. Zmniejsza otrzymang kwotg
0 240 talarow i pozycza ja na kolejny rok przy stopie procentowej o jeden
punkt wigkszej. Odsetki uzyskane w ten sposob sg rowne odsetkom, ktore
zostaly uzyskane na koniec pierwszego roku. Na ile procent kapitat zostat
pozyczony za pierwszym razem?>%

Szkoty typu realnego byly szkotami $rednimi o profilu matematyczno-przy-
rodniczym, a gimnazja — szkotami $rednimi o profilu humanistycznym. Okazuje
si¢ jednak, ze pod wzglgdem nauczania arytmetyki politycznej w obydwu typach
szkot nie odnotowano istotnych réznic. Podobna sytuacja miata miejsce w zabo-
rach austriackim i rosyjskim.

Analizujac treSci umieszczone w podrecznikach Ludwiga Kambly’ego®®, po-
wszechnie wykorzystywanym w gimnazjach funkcjonujacych w zaborze pruskim,
i Karla Koppego® uzywanym w szkotach realnych tego zaboru, mozna zauwazyc,
ze w obu omowiono kapitat na procencie sktadanym z roczng kapitalizacja odsetek®”’

21 Antoni Barcinski, O rachunkowosci kupieckiej, t. 1: Arytmetyka handlowa, Warszawa 1833.

202 Archiwum Panstwowe w Lodzi, zespot: Szkota Powiatowa w Rawie, sygn. 12.

23 Unterrichts- und Priifungs-Ordnung der Realschulen und der hoheren Biirgerschulen, Ber-
lin 1859.

24 Konigliches evangelisches Gymnasium und Realschule erster Ordnung zu Thorn, Thorn
1863.

205 Ludwig Kambly, Die Elementar Mathematik, cz. 1: Arithmetik und Algebra, Ferdinand Hirt,
Breslau 1876.

206 Karl Koppe, Die Arithmetik und Algebra fiir den Schul- und Selbst-Unterricht, Essen 1872.

27 Ludwig Kambly, Die Elementar Mathematik, dz. cyt., cz. 1, s. 88; Karl Koppe, Die Arithme-
tik und Algebra..., dz. cyt., s. 191-192.
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i rachunek rent?®. U Kambly’ego zagadnienie dotyczace kapitatu umieszczonego
na procencie skladanym zostato dodatkowo rozszerzone o dotgczanie do niego
wktadek?*:

Charakterystyka problemu: Jezeli kto$ do kapitatu K umieszczonego na pro-
cencie sktadanym P%, dolacza jeszcze przez n lat z koncem kazdego roku kapitat
r, to po uplywie n lat osiggnie kwotg W . Znalez¢ zwigzek migdzy wielkoSciami:
K,P,n,riWw .

qg"—1
g— 1~

Rozwigzanie: W, = Kq" + r

Zagadnienie to nie pojawiato si¢ u Koppego. Oznacza to, ze zakres materiatu
z arytmetyki politycznej w podreczniku dla gimnazjéw byt szerszy niz w pod-
reczniku dla szkot realnych zaboru pruskiego.

W gimnazjach i szkotach realnych zaboru rosyjskiego omawiano nieco wez-
szy zakres materiatu z arytmetyki politycznej niz w szkotach pruskich. Nauke
konczono tam na rozwazaniu procentéw sktadanych z roczng kapitalizacja od-
setek, w zadaniach zajmowano si¢ miedzy innymi umarzaniem dlugu®'°, nie
poruszano natomiast kwestii rachunku rent i wktadek dotaczanych do kapita-
hu. W szkotach $rednich zaboru austriackiego przez wigkszo$¢ drugiej polowy
XIX w. omawiano podobne zagadnienia z arytmetyki politycznej, jak w szko-
tach zaboru pruskiego. W popularnym podreczniku Arytmetyka i algebra dla
klas wyzszych gimnazjalnych i realnych Franza Mocénika?!! dla gimnazjow
i szkoét realnych zaboru austriackiego?!? znalez¢ mozna zagadnienia analogicz-

Charakterystyka problemu: Kapitat K zostaje na procencie sktadanym P% i rocznej kapitaliza-
cji przez n lat i wzras wysoko$ci K| . Znalez¢ zwigzek migdzy wielkosciami K, P, niK .

Rozwigzanie: K = Kq", gdzie ¢ = 1+ %

208 Karl Koppe, Die Arithmetik und Algebra..., dz. cyt., s. 200; Ludwig Kambly, Die Elementar
Mathematik, dz. cyt., cz. 1, s. 93. Renta nazywano kwotg pieni¢zna wyplacana kazdego roku oso-
bie, ktora wlozyla w tym celu pewien kapitat w towarzystwie ubezpieczeniowym. Renty dzielono
na czasowe i dozywotnie.

Charakterystyka problemu: Kto$ wnosi do kasy ubezpieczenia przez m lat na poczatku kazdego
roku kwotg K na procent sktadany P%, aby po uptywie tego czasu pobiera¢ przez n lat nastgpnych na
koncu kazdego roku rente wysokosci . Znalez¢ zwiazek miedzy wielkoSciami: m, K, P, n oraz r.

logr —log[r — Kq(¢"—1)]
loggq '
2 Ludwig Kambly, Die Elementar Mathematik, dz. cyt., cz. 1, s. 90.
210 IIpoepammul npenodasanusi..., dz. cyt., s. 47.
211 Franz Moénik, Arytmetyka i algebra dla klas wyzszych gimnazyalnych i realnych, przet.

Tomasz Stanecki, Karol Wild, Lwow 1872.
212 Przyktadem szkoty realnej, w ktorej korzystano z tego podrgcznika, jest Wyzsza Szkota

Rozwigzanie: n=
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ne do tych, ktore opisano u Kambly’ego. Zdecydowanie szerszy zakres zasto-
sowan matematyki w bankowosci czy ubezpieczeniach przedstawil dopiero
Placyd Dziwinski w Zasadach algebry dla wyzszych klas gimnazjow i szkot
realnych*s. Z tego whasnie podrecznika Stefan Banach uczy? si¢ arytmetyki po-
litycznej w najwyzszych klasach IV Gimnazjum w Krakowie; wykorzystywat
wtedy rowniez zbior zadan Ignacego Kranza?'*. W klasach nizszych arytmetyki
politycznej uczyt si¢ z podrecznikoéw Mariana Baranieckiego?®!® i Kaspra Brzo-
stowicza?'®.

Dokonamy teraz szczegdtowej analizy porownawczej zagadnien z arytmetyki
politycznej, omowionych w podrecznikach, z ktorych Stefan Banach uczyt sig
w IV Gimnazjum w Krakowie, i tych, ktore przygotowal jako autor lub wspotautor.
Zarzadzenia dotyczace nauczania matematyki w szkotach powszechnych i $red-
nich, wydawane po odzyskaniu przez Polske niepodlegtosci, uwzgledniaty jedynie
podstawy arytmetyki politycznej, takie jak reguta trzech i procenty oraz ich zasto-
sowanie w sytuacjach z zycia codziennego®'’. Jak dowodzi Program Gimnazjum
Panstwowego. Wydziat Matematyczno-Przyrodniczy z 1931 1.8, w niektorych za-
rzadzeniach w ogdle nie wprowadzono takich zagadnien. Tym samym wedle wy-
mogoéw ministerialnych w podrecznikach przygotowanych przez Stefana Bana-
cha, Waclawa Sierpinskiego i Wlodzimierza Stozka musiaty znalez¢ si¢ jedynie
regula trzech i procenty.

Zazwyczaj pierwsze zagadnienia z arytmetyki politycznej autorzy podreczni-
kéw szkolnych wprowadzali przy omawianiu zastosowan proporcji. W zalezno-
$ci od tego, jak duzg wage przyktadali do zastosowan i tego, do ktorej klasy pod-
reczniki byly przygotowywane, mozna znalez¢ w nich omoéwione co najwyze;j:
regule trzech prosta, regute trzech sktadang, regute spotki i regule tancuchowa.
Reguty te wykorzystywano pdzniej do rozwigzywania zadan zwigzanych z pro-
centem prostym i sktadanym.

I tak pierwszym podrgcznikiem uzywanym przez Banacha w [V Gimnazjum
w Krakowie, w ktorym omowiona zostala reguta trzech prosta dla wielkos$ci
wprost i odwrotnie proporcjonalnych, byt podrecznik Baranieckiego. Zadania

Realna w Stanistawowie (Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. wyzszej szkoly realnej w Stanistawowie, Sta-
nistawow 1887, s. 24).

213 Placyd Dziwinski, dz. cyt.

214 Ignacy Kranz, Zbidr zadan matematycznych..., dz. cyt.

215 Marian Baraniecki, Podrecznik arytmetyki..., dz. cyt., cz. 1; tenze, Podrecznik arytmetyki...,
dz. cyt., cz. 2.

216 Kasper Brzostowicz, Poczqtki arytmetyki i algebry ..., dz. cyt.

27 Program nauki w szkotach powszechnych siedmioklasowych. Rachunki z geometrjg, Mini-
sterstwo Wyznan Religijnych i O$wiecenia Publicznego, Warszawa 1920; Program Gimnazjum
Panstwowego. Gimnazjum Nizsze. Matematyka, Ministerstwo Wyznan Religijnych i O§wiecenia
Publicznego, Warszawa 1920.

218 Program Gimnazjum Panstwowego. Wydzial Matematyczno-Przyrodniczy, Lwow 1931.
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dotyczace reguty trzech prostej Baraniecki rozwigzywat na dwa sposoby: przy
uzyciu proporcji i za pomocg ,,sprowadzania do jednostki”. U Dziwinskiego
jedyna metoda rozwigzania zadan tego typu byta metoda proporcji, a Brzosto-
wicz i Kranz w ogole nie poruszali tego zagadnienia. Banach w swoich pod-
recznikach podal dwie metody: metode proporcji i metode ,,sprowadzania do
jednosci™?', ktora de facto byla ta samag metods, co metoda ,,sprowadzania
do jednostki”, wprowadzona przez Baranieckiego. Metode ,,sprowadzania do
jednos$ci” uczynit juz jedyna metoda rozwigzywania zadan ,,na” regule trzech
sktadana.

Reguta trzech sktadana byta dla Banacha metoda wymagajaca dwukrotnego
wykorzystania reguty trzech prostej. Oznacza to, ze stosowat on definicje wezsza
niz ta, ktorg sam poznawal w IV Gimnazjum w Krakowie. Brzostowicz i Dziwin-
ski rozumieli jg bardziej ogolnie, mianowicie:

Jezeli w zagadnieniu danych jest wigcej niz trzy liczb (ale zawsze ilo$¢
nieparzysta liczb n.p. 5, 7, 9, ...), a z tych jedna tego samego gatunku®?,
co liczba niewiadoma , z pozostatych za$ liczb danych co dwie sg jedna-
kowego gatunku, a rézne te gatunki sg z gatunkiem, do ktérego nalezy
liczba niewiadoma, albo wprost albo odwrotnie proporcjonalne, natenczas
sposdb wyznaczenia niewiadomej za pomocg proporcji ztozonej, nazywa
si¢ regulg trzech sktadang?!.

Zadania ,,na” regule trzech sktadang Banach rozwigzywatl poprzez dwukrotne
wykorzystanie metody ,,sprowadzenia do jednosci’?*%. OczywisScie, nie oznaczato
to, ze nie rozwazat zadan z wigkszg liczbg danych — gdy w zadaniu liczba danych
byta wigksza niz pig¢, to zawsze dokonywat redukcji danych do pigciu. Dziwinski
zadania tego typu rozwigzywat tylko przy uzyciu metody proporcji, Brzostowicz
z kolei (reguta trzech sktadana byta juz w jego podreczniku omoéwiona) wykorzy-
stywal dwie metody: proporcji i ,,wnioskowania”; ta druga byta niczym innym, jak
tylko kilkukrotnym wykonaniem metody ,,sprowadzania do jednostki/jednosci”.

Przewage metody uzywanej przez Banacha nad metodg proporcji stosowang
przez Brzostowicza i Dziwinskiego stanowito uniknigcie problemu zwigzanego
z oceng, ktore wielkosci podane w tresci zadania byly wprost, a ktére odwrotnie

219 Stefan Banach, Wactaw Sierpinski, Wiodzimierz Stozek, Arytmetyka dla I klasy gimnazjal-
nej, Lwoéw—Warszawa 1933, s. 71; ciz, Arytmetyka i geometria dla klasy 111 szkot srednich, Lwow—
Warszawa 1931, s. 10; ciz, Arytmetyka i geometrja dla VII kl. szkoly powszechnej, Lwow—Warszawa
1935, s. 75-76.

220 Chodzi tu o jednorodne liczby mianowane, na przyktad 2 m i 8 m albo 4 jabtka i 8 jabtek.

221 Placyd Dziwinski, dz. cyt., s. 105.

222 Metoda ,,sprowadzania do jednostki” wprowadzona przez Baranieckiego byta tym samym,
co metoda ,,sprowadzania do jednosci” Banacha, dlatego w dalszej czgsci artykutu obie nazywad
bedziemy metodg ,,sprowadzania do jednostki/jednosci”.
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proporcjonalne. W ten sposob Banach ograniczyl mozliwos¢ popetnienia bledu
przez ucznia.

Aby dostrzec roznice pomigdzy metodg ,,sprowadzania do jednostki/jednos-
ci” i metodg proporcji rozwigzemy jedno z zadan, ktore Banach przeznaczyt do
samodzielnego rozwiazania przez uczniow, tymi dwiema metodami:

Zadanie. ,,15 robotnikdéw, pracujacych po 9 godzin dziennie wykopaloby
w 4 dniach row 100 m diugi; w ilu dniach wykopie 9 robotnikow, pracujacych
po 8 godzin dziennie, row dtugosci 120 m?”2

Rozwigzanie 1 (metodg sprowadzania do jednostki/jednosci)
Wiemy, ze:
— 15 robotnikéw, pracujac 9 godzin dziennie, w ciggu 4 dni wykopie row o dtu-
gosci 100 metrow;
— 9 robotnikéw, pracujac 8 godzin dziennie, w ciggu dni wykopie row o dlugos-
ci 120 metrow.

W treéci zadania zostato umieszczonych siedem danych, nalezy wigc usunaé
pewne dwie wielkosci jednakowego gatunku. W przypadku tego zadania moz-
na usung¢ jedynie liczbe robotnikow. Nalezy to zrobi¢ w sposob nastepujacy:
15 robotnikow pracuje 9 godzin dziennie, co daje tacznie godzin pracy dziennie;
jezeli 9 robotnikow pracuje 8 godzin dziennie, to daje to tacznie 72 godziny pracy
dziennie. Wobec tego dane podane w tresci zadania mozemy rownowaznie zapi-
sa¢ w sposoOb nastepujacy:

— 135 godzin pracy dziennie w ciagu 4 dni daje réw o dtugosci 100 metréw;
— 72 godziny pracy dziennie w ciggu dni daje row o dlugosci 120 metrow.

1) Przyjmujemy statg dtugo$¢ rowu (100 m) i rozumujemy:
— Jezeli przy 135 godzinach pracy dziennie row zostanie wykopany w ciggu
4 dni;
— to przy 1 godziny pracy dziennie row zostanie wykopany w ciagu 4 - 135 dni;
— a przy 72 godzinach pracy dziennie réw zostanie wykopany w ciagu
4135 dni.
72
2) Przyjmujemy statg liczbe godzin (72 godziny) i rozumujemy:

— Jezeli row o dtugosci 100 metrow zostanie wykopany w ciggu 4133 dni;

— to réw o dugosci 1 metra zostanie wykopany w ciggu #1335 dni;
72-100

223 Stefan Banach, Wactaw Sierpinski, Wlodzimierz Stozek, Arytmetyka dla I klasy gimnazjal-
nej, dz. cyt., s. 86; ciz, Arytmetyka i geometria dla klasy III szkol Srednich, dz. cyt., s. 24; ciz,
Arytmetyka i geometrja dla VII kl. szkoly powszechnej, dz. cyt., s. 89.
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— arow o dlugosci 120 metréw zostanie wykopany w ciggu 4-135-120 dni, czyli
72 -100
9 dni.

9 robotnikow, pracujacych po 8 godzin dziennie, wykopie zatem réw o dhu-
gosci 120 metréw w 9 dni.

Rozwigzanie 2 (metoda proporcji)
Wiemy, ze:
— 15 robotnikéw, pracujac 9 godzin dziennie, w ciagu 4 dni wykopie row o dtu-
gosci 100 metrow;
— 9 robotnikéw, pracujac 8 godzin dziennie, w ciggu dni wykopie row o dlugos-
ci 120 metrow.

Uktadamy proporcje:

1) liczba dni pracy jest odwrotnie proporcjonalna do liczby robotnikow, otrzy-
mujemy zatem: 4 : x =9 : 15;

2) liczba dni pracy jest odwrotnie proporcjonalna do dziennej liczby godzin pra-
cy, stad mamy: 4 : x=8:9;

3) liczba dni pracy jest wprost proporcjonalna do dtugosci rowu, co daje:
4 :x=100:120.

Zatem:
4:x= 9:15
8:9
100 : 120

Stad4:x=9-8-100:15-9-120, czyli4 : x="7200 : 16200, co daje x =9.

Bedac uczniem IV Gimnazjum w Krakowie Banach poznawat rowniez regute
tancuchowg i regule spotki. Bazowal wowczas na podreczniku Dziwinskiego®.
Tych zagadnien w swoich podrecznikach juz nie umiescit.

Regula trzech prosta i sktadana, regula fancuchowa i reguta spotki stanowity
podbudowe merytoryczng dla podstawowych zagadnien arytmetyki polityczne;.

Jakiej arytmetyki politycznej uczyl si¢ Banach w IV Gimnazjum w Krako-
wie? Najpierw poznawal regule procentu prosta i sktadang. Byly one szczeg6lny-
mi przypadkami reguly trzech prostej i sktadanej, w sytuacji gdy jedna z danych
wielkosci przyjmowata warto$¢ stu jednostek. Zagadnienia te zostalty omowione
w podreczniku Baranieckiego®. Jedno z rozwigzywanych przez autora zadan
bylo nastepujace:

224 Baraniecki, Brzostowicz i Kranz nie omawiali tych zagadnien.

225 Marian Baraniecki, Podrecznik arytmetyki..., dz. cyt., cz. 2, s. 37-48.
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B) »Na jaka stope umieszczono 4560 K, ktére w ciggu 5-u
lat przyniosty 1596 K?«

4560K —— Bl 1596 K
00 , ———1p—— x
0K ——— 5L — 1596 K
i —
0
1 n T 1 o V&,bﬁox’ﬁ_
1596 < 100 >
100 p ——— 1, ——— x5 K=7K
Odp. Na 77,

Fot. 2. Zadanie z arytmetyki politycznej umieszczone w podrgczniku Baranieckiego?

Baraniecki omawiat tez rachunki zwigzane z wekslami, szczegolng uwage
zwracajac na dyskonta (nazywano tak odsetki od sumy wystawionej na wekslu,
uzyskane w czasie od chwili nabycia weksla do jego terminu). Procenty sktadane
zostaty wprowadzone w podreczniku Brzostowicza w kontekscie rocznej kapi-
talizacji odsetek. Dziwinski przedyskutowat tez kapitalizacje potroczng i mie-
sigczng. Osobno zajat si¢ kapitalizacja wkladek oraz kapitatem i wktadkami na
procencie sktadanym. P6zniej przeszedt do amortyzacji, czyli umarzania dtugu
ratami. Rozwazyt dwa przypadki. W pierwszym dtug miat by¢ sptacany na sku-
tek uiszczania rocznych rat w ustalonej wysokosci, ptatnych poczynajac od kon-
ca roku, w ktorym dlug zostat zaciagnigty. W drugim przypadku sptata miata si¢
rozpocza¢ dopiero po m latach:

442. Uwaga. Jezeli dlug K zl. ma byé umorzony za po-
mocg n rat w wysokosci » zl., platnych z koncem kazdego roku,
a splata ma sig rozpoczaé dopiero po m latach, woéwezas otrzy-
mujemy réwnanie:

mebn "1
Kgm+ =7T_T; (143)
z ktérego mozemy oznaczyé jedns z 5 wielkosci K, r, m, n, g,
~ gdy catery inne sg znane.

Fot. 3. Zagadnienie dotyczgce umarzania dtugu umieszczone w podr¢czniku Dziwinskiego®?’

Ostatnimi zagadnieniami w podreczniku Dziwinskiego byly rachunek rent
i rachunek ubezpieczen na zycie. Rachunek rent oméowit tak samo, jak Kambly,
Koppe i Mocnik. Przeprowadzenie rachunkéw zwigzanych z ubezpieczeniami
wyrdzniato natomiast podrecznik Dziwinskiego sposrod wszystkich innych pod-

226 Tamze, s. 45.
227 Placyd Dziwinski, dz. cyt., s. 309.
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recznikéw szkolnych wydanych w XIX w.

Rachunek ubezpieczen na zycie zostat u Dziwinskiego poprzedzony wyjas-
nieniem, w jaki sposob nalezy oblicza¢ prawdopodobng dtugos¢ zycia. Do tego
byly mu potrzebne tablice $§miertelnosci — podawaty one ilo$¢ osob, ktore z tysia-
ca nowonarodzonych pozostawaty z roku na rok przy zyciu.

Fot. 4. Tablica $miertelnos$ci?*®

w Zyje W Zyje w Zyje w Zyje
wieku os6b wieku oséb wieku oséb wieku | oséb
0 1000 25 466 50 300 75 69
1 750 26 461 51 291 76 62
2 661 27 456 52 282 ki 55
3 618 28 451 53 273 78 49
4 598 29 445 54 264 79 43
5 579 30 439 55 255 80 37
6 567 31 488 56 246 81 32
¢ 556 32 427 b7 287 82 28
8 547 38 421 58 228 83 24
9 5389 34 415 59 219 84 20
10 532 35 409 60 210 85 17
akal 527 36 402 61 201 86 14
12 523 37 395 62 192 87 12
13 519 38 388 63 182 88 10
14 515 39 381 64 172 89 8
15 511 40 374 65 162 90 6
16 507 41 367 66 152 91 5
17 508 42 360 67 142 92 4
18 499 43 363 68 132 93 3
19 495 44 846 69 122 94 2
20 491 45 889 70 112 95 1
21 486 46 332 71 108 96 0
22 481 47 324 72 94
23 476 48 316 73 85
24 471 49 308 T4 w

Aby obliczy¢ prawdopodobng dlugos¢ zycia dla osoby majacej obecnie 7 lat,
Dziwinski polecil najpierw znalez¢ w tablicy $miertelnosci liczbe 0s6b majacych
n lat, podzieli¢ t¢ liczbe przez dwa i wyszuka¢ rok, ktéremu odpowiadal wynik.
Rok ten wskazywat wowczas prawdopodobng dtugos¢ zycia?®.

Umiejetnos¢ ta byla mu potrzebna do oméwienia nast¢pujacych zagadnien
zwigzanych z ubezpieczeniami®’:

1) Zabezpieczenie kapitatu na dozywocie

Charakterystyka problemu: Osoba majaca n lat chce sobie zabezpie-
czy¢ kapital 4 zt, platny po r latach pod warunkiem, ze w tym czasie
bedzie jeszcze przy zyciu. Obliczy¢ wysoko$¢ premii W, jesli zaktad
liczy procent sktadany P%.

228 Tamze, s. 343.
22 Tamze, s. 343-344.
230 Tamze, s. 353-358.
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2) Zabezpieczenie natychmiastowej renty dozywotniej
Charakterystyka problemu: Kto$ majac n lat chce sobie zabezpieczy¢
natychmiastowg rente roczng A zt, ptatng z koncem kazdego roku az do
$mierci. Obliczy¢ wysoko$¢ premii W.

3) Zabezpieczenie renty od pewnego terminu
Charakterystyka problemu: Kto$ majac 7 lat zabezpiecza sobie rentg dozywot-
nig 4 zk, ptatng po k latach az do jego Smierci. Obliczy¢ wysokos¢ premii .

4) Zabezpieczenie kapitalu posmiertnego na zycie jednej osoby
Charakterystyka problemu: Osoba majaca n lat chce w Towarzystwie
wzajemnych ubezpieczen zabezpieczy¢ spadkobiercom kapital K zi,
ptatny na wypadek swej $mierci. Obliczy¢ wysokos$¢ premii w231,

Po wypisaniu zadan ¢wiczeniowych dla uczniéw Dziwinski konczy rozwaza-
nia zwigzane z arytmetyka polityczna.

Podrecznik Dziwinskiego doczekat si¢ kilku wydan. Uzywano go w polskich
szkotach $rednich przez niespetna trzy dekady. W 2016 r. Lukasz Turski opubli-
kowat w Wiadomosciach Matematycznych artykul*, w ktorym bardzo wysoko
ocenil arytmetyke polityczng omowiong w podreczniku Dziwinskiego. Podrecz-
nik ten uznat za jeden z najlepszych polskich podrecznikow szkolnych.

Warto tutaj zaznaczy¢, ze podrgcznik Dziwinskiego byt innowacyjny tylko pod
wzgledem umieszczenia w nim zagadnien zwigzanych z ubezpieczeniami. Wszyst-
kie pozostale zagadnienia z arytmetyki politycznej omoéwione u Dziwinskiego po-
ruszano tez w wielu innych podrgcznikach z XIX w. Co wigcej, zauwazalne jest, ze

Auir, A

PRl

l+ rn+l

an+l
Ad.2) W= 4.~

1 Rozwigzania: Ad. 1) W=
aVl q
1-(g—Dr, 7

n

Ad 3 W=A- 2l AL =K
anq

gdziea, jest wartoscig z tablicy $miertelnosci; g = 1+ %; r, jest warto$cig z tab. na fot. 5.

Wiek Premia Wiek Premia Wiek Premia
(n) |jednostk, (r,)| (n) |jednostk. ()| (n) |jednostk. (r,)
20 1845 87 1574 54 1128
21 1838 38 15'53 55 1098
22 1820 39 15'32 56 1067
23 1817 40 10°09 57 1084
24 1794 41 1486 58 1005
25 17-80 42 1462 59 978
26 1766 48 14-87 60 941
27 1751 44 1412 61 910
28 17'86 45 1886 62 878
29 1720 46 1859 63 8'46
30 17-04 47 1382 64 8'15
31 16-87 48 13:04 65 788
32 1670 49 12:76 66 752
38 1652 50 1247 67 721
84 16-38 51 12°18 68 691
85 1614 52 1188 69 661
36 1595 58 11-58 70 682

Fot. 5. Premie jednostkowe dla 0s6b majacych n lat () (tamze, s. 356).

32 fukasz Andrzej Turski, Kleska nauczania matematyki i przedmiotéw scistych w Polsce
w XX wieku. Co mozna z tym zrobi¢?, ,,Wiadomoséci Matematyczne” 2016, t. 52, nr 1, s. 69-76.



Podreczniki do matematyki Stefana Banacha w kontekscie doswiadczen szkolnych autora 123

Dziwinski w do§¢ duzym stopniu wzorowat si¢ na podrgczniku Arytmetyka i alge-
bra dla klas wyzszych gimnazyalnych i realnych Franza Mo¢nika**. Bardzo podob-
nie omawiat teori¢ dotyczaca arytmetyki politycznej. Mozna tez znalez¢ u Dziwin-
skiego bardzo podobne, a czasem wregcz nawet identyczne zadania.

Dziwinski czasem wykorzystywat te same liczby, a nieco zmieniat tre§¢ zadania:

Zadanie 1. 20 robotnikéw potrzebuje 5 dni, aby, pracujac dziennie po
12 godzin, wyrobili 375 sztuk pewnego przedmiotu; ilez dni potrzebowa-
loby 12 robotnikéw, aby wyrobi¢ 600 sztuk tegoz przedmiotu, pracujgc
dziennie tylko po 10 godzin?**

Zadanie 2. 20 robotnikow zdota usypac groble 375 stoép dluga w 5 ty-
godniach, pracujac dziennie po 12 godzin; iluz tygodni potrzebowatoby
12 robotnikéw , aby takaz groble 600 stop dtuga usypali, pracujgc dziennie
tylko po 10 godzin??**

Zdarzalo si¢ tez, ze przytaczat zadania w niezmienionej formie: ,,16 (a) robot-
nikoéw potrzebuje 6 (c¢) dni na wykonanie pewnej roboty, iluz robotnikow trzeba
naja¢, aby t¢ sama robote w 4 (b) dniach ukonczyli?”*.

Innym przyktadem positkowania si¢ podrecznikiem Mocnika jest nastepuja-
ce zadanie: ,,funt hamburski kawy kosztuje 6% szylingdw; ilez ztr. w. a. wypa-
da zaptaci¢ za 5% cetnarow wiedenskich? (100 funt. hamb. = 89% funt wied.;
100 grzywien banco = 84% zk. w. a.; 1 grzywna banco = 16 szylingom)”*’.

Moc¢nik, rozwiazujac to zadanie, wykorzystat nastepujacg zaleznosc¢: 100 fun-
tow wiedenskich = 1 cetnar wiedenski.

Uktad.
x zir. w. a. | Y, cetn. wied.

1 cetn, wied. | 100 fnt. wied. ; ; ,
897, funtéw wied. 100 fot.hamb, x =2 /.><8190=‘/)>§201?§2 {&(84 4
1 funt hamb. | 6% szyl. — 200805 zir. W. &
16 szylingdw. 1 grzywna.
100 grzywien. {84'h zir. w. a.

Fot. 6. Rozwiazanie zadania z podrgcznika Mo¢nika®®

33 Franz Mo¢nik. Arytmetyka i algebra..., dz. cyt.

24 Placyd Dziwinski, dz. cyt., s. 107.

235 Franz Moénik. Arytmetyka i algebra..., dz. cyt., s. 131.

23 Placyd Dziwinski, dz. cyt., s. 104; Franz Moénik. Arytmetyka i algebra..., dz. cyt., s. 129.
W podreczniku Mocnika w treéci tego zadania nie umieszczono liczb w nawiasach, poza tym tresé
jest identyczna.

B7 Franz Mo¢nik. Arytmetyka i algebra..., dz. cyt., s. 136.

238 Tamze, s. 136.
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Bez znajomosci tej zaleznosci zadanie byloby niemozliwe do rozwigzania
przy wykorzystaniu reguty tancuchowej. Placyd Dziwinski umiescit w swoim
podreczniku takie samo zadanie, ale w jego tresci dopisat zalezno$¢ migdzy fun-
tami wiedenskimi a cetnarami®®.

Podobienstwa migdzy podrecznikami Mocnika i Dziwinskiego widaé
tez w trakcie omawiania innych zagadnien z arytmetyki politycznej. Nale-
zy jednak podkresli¢, ze podrecznik Dziwinskiego absolutnie nie jest kopia
podrecznika Mocnika. Material z podrecznika Mocnika zostat przez Dziwin-
skiego znacznie rozszerzony, na przyktad o omowienie systemow liczbowych
o dowolnej podstawie, zamiang liczb zapisanych w jednym systemie na licz-
by innego systemu oraz analize wykonywania dziatah na tych liczbach?* czy
umieszczenie rezultatu Ferdinanda Lindemanna z 1882 r., ze m jest liczba
przestepna®*!.

Jezeli chodzi o kwestie dydaktyki, to bez trudu zauwazy¢ mozna, ze Dziwin-
ski przygotowal podrgcznik encyklopedyczny, w ktérym wigkszo$¢ zagadnien
oméwiono teoretycznie i tylko w nielicznych przypadkach umieszczono przy-
ktady zastosowania teorii w praktyce. Z podrgcznika Dziwinskiego uczniowie
z pewnoscia nie mogliby uczy¢ si¢ samodzielnie. Mo¢nik rozwigzal zdecydowa-
nie wigcej przyktadow i umiescil wigcej wskazowek i dodatkowych objasnien
dotyczacych zastosowania teorii w praktyce.

Stefan Banach po omoéwieniu reguly trzech prostej i skladanej przeszedt
w swoich podrecznikach do reguly procentu prostej. Zadania ¢wiczeniowe ,,na”
regule procentu, podobnie jak Baraniecki, zwigzal z obrotami pieni¢znymi. Roz-
wigzywal sztandarowe typy zadan. Oznaczywszy przez K kapitat, przez P stope
procentowa, przez L liczbe lat, na ktéra pozyczono kapitat, a przez D dochdd po
L latach, wyprowadzit zalezno$¢: 100D = KPL**. Wykorzystat ja migdzy innymi
do rozwigzania zadania z fot. 7:

Nie rozwazal reguty procentu sktadanej, cho¢ on sam poznawat jg w szkole
sredniej. Procent sktadany omowit jedynie z roczng kapitalizacja odsetek — po
raz kolejny wigc zakres materiatu u Banacha byl wezszy niz w podrgcznikach,
z ktorych uczyt si¢ w IV Gimnazjum w Krakowie.

Oddzielny paragraf Banach poswiecit zadaniom, w ktorym nalezato obliczy¢
warto$¢ rabatu, brutto, skonto (upust, ktory ptaci detalista hurtownikowi przy

2 Placyd Dziwinski, dz. cyt., s. 109.

240 Tamze, s. 127-134.

241 Tamze, s. 192. Zauwazamy, ze w tym przypadku absorpcja nowosci naukowej do nauczania
szkolnego zajeta tylko 9 lat.

242 Stefan Banach, Wactaw Sierpinski, Wlodzimierz Stozek, Arytmetyka dla I klasy gimnazjal-
nej, dz. cyt., s. 99; ciz, Arytmetyka i geometria dla klasy III szkol srednich, dz. cyt., s. 113; ciz,
Arytmetyka i geometrja dla VII kl. szkoly powszechnej, dz. cyt., s. 104.
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ptatnosci gotowka za towar) i prowizje**. Zadania tego typu mozna tez znalez¢é
u Brzostowicza w dziale poswigconym rownaniom pierwszego stopnia.

Przyktad. W jakim czasie kapital 3610 z¢ oddany na 9%
przyniesie 194904 2¢ dochodu?

Rozwigzanie Mamy D—=1949,4 z¢, K==36102¢ P=29, Zatem

I 100.1949,4

T 8610.9

A wiec po 6 latach otrzymamy zgdany dochod.

Mogliby$my to zadanie rozwigzaé réwniez przy pomocy reguly
trzech. Oznaczmy przez x liczbe lat.

== 6.

(3610 2¢ na 9%) przez 1 rok przyniesie dochodu +y.3610 =z

Cw v )y xlat » N 19494 22
.. Poniewaz liczba lat jest proporéjonalna do dochodu, wiec:
1 — 1949.4 . 3610.9
x:1=19494: 00

Zatem x = 6.

Fot. 7. Przyktadowe zadanie dotyczace reguty procentu umieszczone w podregczniku Banacha?*

Na tym koncza si¢ podobienstwa podrgcznikéw Banacha oraz Baranieckiego,
Brzostowicza i Dziwinskiego. Dalsze omawianie arytmetyki politycznej Banach
zwigzal gtdéwnie z zaznajamianiem uczniéw z instytucjami finansowymi i pod-
stawowymi instrumentami rynku pieni¢znego. Matematyka zostata przez niego
odsuni¢ta na dalszy plan.

Banach wyréznit dwa typy instytucji finansowych: kasy oszczednosci i banki.
Wyjasnit ich zadania oraz dokonat podziatu na instytucje finansowe prywatne,
komunalne i panstwowe: ,,Bank Polski, Pocztowa Kasa Oszczednosci i Bank Go-
spodarstwa Krajowego s3 instytucjami panstwowymi; Miejskie Kasy Oszczed-
no$ci w Warszawie, Lwowie 1 Krakowie itd. sg instytucjami komunalnemi, procz
tego istnieje wiele bankow prywatnych”*. Stwierdzit, ze w Polsce najwygodniej
jest sktada¢ oszczgdnosci w Pocztowej Kasie Oszczednosci (PKO) i umiescit
diagram obrazujacy wzrost liczby ksiazeczek oszczednosciowych PKO w latach
1924-1932 (od 58 milionow w 1924 do 954 milionow w 1932 r.). Omoéwil, w ja-
kich placéwkach nalezy dokona¢ wkiadu oszczgdnosciowego (miedzy innymi
we wszystkich urzedach pocztowych), jak wyglada procedura dokonywania tej

24 Zadania tego typu zostaty umieszczone tez u Brzostowicza w dziale poswigconym rowna-
niom pierwszego stopnia.

24 Stefan Banach, Wactaw Sierpinski, Wtodzimierz Stozek, Arytmetyka dla I klasy gimnazjal-
nej, dz. cyt., s. 103; ciz, Arytmetyka i geometria dla klasy Il szkot srednich, dz. cyt., s. 114; ciz,
Arytmetyka i geometrja dla VII kl. szkoly powszechnej, dz. cyt., s. 108.

245 Stefan Banach, Wactaw Sierpinski, Wiodzimierz Stozek, Arytmetyka dla I klasy gimnazjal-
nej, dz. cyt., s. 111; ciz, Arytmetyka i geometrja dla VII kl. szkoly powszechnej, dz. cyt., s. 123.
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czynnosci i jakie jest oprocentowanie wkladu. Scharakteryzowat tez bezgotow-
kowe $rodki zaptaty: czeki, blankiety nadawcze i weksle.
Wsrod zadan ¢wiczeniowych do samodzielnego rozwigzania przez uczniow
umiescit nastgpujace:
3. Przemysiowiec posiadal konto czekowe, na ktére skladat swe

dochody i za posrednictwem ktérego uskutecznial wydatki.
Rachunek jego konta przedstawial si¢ w sposob nastepujgcy:

Wplynelo Wyplacono
Data . _E_(wota‘i Data Numer Kwota.
) x2  lgr czeku 2zt |gr
I 1600 | — 31 26845 65 |30
101 | 850 | — ’ 2 26846 | 190 |50
20/11 420 |— 1111 26847 240 | —
1M1 840 | — 18111 26848 85 |20
10/ 920 | — 25111 26849 | 450 | —
20/ 280 | — B 26850 | 620 |50
i 1200 | 26851 | 115 |80
I N 201111 26852 | 820 140
T 9%/I | 26853 | 556 |20

Oblicz saldo w dniu 1/IV! )
Fot. 8. Zadanie dotyczace kont czekowych umieszczone w podreczniku Banacha?*

W podreczniku do klasy siddmej szkoly powszechnej Banach omowit row-
niez podatki i ubezpieczenia. Wyjasnil, kto musi ptaci¢ podatki i z czym sa one
zwigzane: ,,Podatku dochodowego nie ptacg ci, ktorych dochdd roczny jest nizszy
od 1500 zl, a przy uposazeniach stuzbowych nizszy od 2500 zt**’. Informacje
o ubezpieczeniach spotecznych zwigzat gtdwnie z utworzong przez panstwo pol-
skie Ubezpieczalnig Spoteczng. Przestrzegt czytelnikow, ze pracownik narazony
jest na rozmaite nieszczgscia, takie jak choroba, wypadek przy pracy, $mier¢ czy
bezrobocie, ktoére uniemozliwia mu zarobkowanie. Przedstawit tez procedury
wyplacania ubezpieczenia.

Wszystkie wymienione zagadnienia Banach omowit glownie teoretycznie.
Zadania, jesli si¢ w ogole pojawiaty, utrzymane byly na elementarnym poziomie
trudnosci, na przyktad ,,wypehnij blankiet”, ,,oblicz saldo”, czy: ,,Kup w Urzedzie
Pocztowym blankiet nadawczy i wypelnij go na kwote 20 zl, ktérg cheesz prze-
sta¢ panu M.N., b¢dagcemu wiascicielem konta Nr 345600748,

246 Stefan Banach, Wactaw Sierpinski, Wiodzimierz Stozek, Arytmetyka dla I klasy gimnazjal-
nej, dz. cyt., s. 115; ciz, Arytmetyka i geometrja dla VII kl. szkoly powszechnej, dz. cyt., s. 128.

247 Stefan Banach, Wactaw Sierpinski, Wlodzimierz Stozek, Arytmetyka i geometrja dla VII k.
szkoly powszechnej, dz. cyt., s. 133.

248 Stefan Banach, Wactaw Sierpinski, Wlodzimierz Stozek, Arytmetyka dla I klasy gimnazjal-
nej, dz. cyt., s. 117, ciz, Arytmetyka i geometrja dla VII kl. szkoly powszechnej, dz. cyt., s. 130.
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Banach nie omawiat procentu sktadanego z potroczng i miesieczng kapitaliza-
cja odsetek, rachunku wktadek, rachunku rent; nie obliczat tez wysoko$ci ubez-
pieczen. Mimo ze wprowadzanie tych zagadnien do podrecznikéw szkolnych nie
byto nakazanie ministerialnie, to wszystkie zostaly umieszczone w podreczni-
kach Jerzego Mihutowicza®*, ktorych uzywano w polskich szkotach $rednich
réwnolegle z podrecznikami Banacha®®.

5. Konkluzje

Stefan Banach przygotowal tacznie dziesig¢ podrgcznikéw szkolnych: sie-
dem wspdlnie z Wactawem Sierpinskim i Wtodzimierzem Stozkiem, jeden tylko
z Wlodzimierzem Stozkiem i dwa samodzielnie.

Na tre$¢ umieszczong w podrecznikach, ktorych autorem badz wspotauto-
rem byt Stefan Banach, mogly mie¢ wptyw: matematyka, ktérg sam poznawat
w IV Gimnazjum w Krakowie, do§wiadczenie, ktore nabyt w trakcie udzielania
korepetycji z matematyki, jego wlasne poglady na temat nauczania tego przed-
miotu, zarzadzenia polskiego Ministerstwa Wyznan Religijnych i O$wiecenia
Publicznego oraz jego naukowa wiedza z matematyki.

W 1902 r. Stefan Banach rozpoczat nauke w IV Gimnazjum w Krakowie.
Szkota ta zostata utworzona w oparciu o tradycje i kadre¢ nauczycielska naj-
starszej szkoly $wieckiej na ziemiach polskich, czyli Gimnazjum Swietej Anny
w Krakowie. W chwili otwarcia IV Gimnazjum, czyli na poczatku roku szkol-
nego 1901/1902, uczeszczato do niej 455 ucznidw, a w gronie pedagogicznym
zasiadato 24 nauczycieli (potowa z nich zwiazana byta z Gimnazjum Swictej
Anny), z czego 21% stanowili nauczyciele z tytutem doktora. Znacznie przewyz-
szalo to srednig — w latach 1850-1918 w catej Galicji stopien doktora posiadato
jedynie 8% wszystkich nauczycieli.

Na przetomie XIX i XX w. szkotami $rednimi z najwyzszym poziomem na-
uczania byly gimnazja i szkoty typu realnego. Gimnazja byty szkotami o pro-
filu humanistycznym, a szkoly typu realnego — matematyczno-przyrodniczym.
W szkotach typu realnego zakres nauczania matematyki byt szerszy niz w gimna-
zjach, co stanowito gtownie konsekwencj¢ nauczania w nich geometrii wykreslnej
(zagadnienia tego nie wprowadzano w gimnazjach). Mimo to matematycy, tacy
jak Stefan Banach i Leon Je§manowicz, bardziej cenili wyksztalcenie gimnazjal-
ne, uwazajac, ze bylo ono bardziej wszechstronne. Podkreslali tez znaczenie ta-
ciny. Uwazali, ze ksztalcenie humanistyczne mogto nawet lepiej przygotowywacé
mlodziez do studiow matematycznych — thumaczenie zdan z jezyka polskiego na

2 Jerzy Mihutowicz, Podrecznik arytmetyki i algebry dla V klasy gimnazjow, wyd. 5, Lwow—
Warszawa 1927; tenze, Podrecznik arytmetyki i algebry dla VI klasy gimnazjow, Lwéw—Warszawa
1923; tenze, Podrecznik arytmetyki dla klasy VII, Lwow 1918.

230 Podrecznikow Jerzego Mihutowicza uzywano np. w Gimnazjum w Bielsku (Sprawozdanie
Dyrekcji Panstwowego Gimnazjum w Bielsku, Bielsko 1929-1931).
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acine uczyto logicznego myslenia. Zapewne byt to jeden z gldéwnych powodow,
dla ktérych opiekunowie Banacha zdecydowali si¢ posta¢ go do gimnazjum.

W IV Gimnazjum w Krakowie, gdy jego uczniem byt Stefan Banach, reali-
zowano takie same programy nauczania, jak w innych gimnazjach galicyjskich
w tym okresie, na przyktad w Gimnazjum Swietej Anny w Krakowie. Mozna
przypuszcza¢, ze matematyki nauczano tam z duza skrupulatnoscig. Nauczy-
cielami matematyki Banacha byli: Jerzy Smolenski, Roman Gutwinski, doktor
Kamil Kraft, Antoni Zmora i Stanistaw Ziobrowski. Wszyscy ukonczyli studia
w zakresie nauk matematyczno-przyrodniczych. Trzech z nich: Jerzy Smolenski,
doktor Kamil Kraft i Stanistaw Ziobrowski, prowadzito jednocze$nie dziatalnos¢
naukowa, ktéra zaowocowata zatrudnieniem ich na uczelniach wyzszych. Ka-
mil Kraft i Stanistaw Ziobrowski zaangazowali si¢ tez w przygotowanie reformy
nauczania matematyki dla polskich szkot srednich. IV Gimnazjum w Krakowie
w szkolnym okresie Stefana Banacha przygotowywano do przemiany w Gimna-
zjum Realne. Ostatecznie doszto do niej z poczatkiem roku 1910/1911 po spraw-
dzeniu poziomu nauczania matematyki przez specjalnie delegowanych w tym
celu wizytatorow szkolnych.

Kamil Kraft i Stanistaw Ziobrowski, opracowujac projekt reformy nauczania
matematyki, przeznaczony dla polskich szkot srednich, wskazali mankamenty
nauczania matematyki w gimnazjach Galicji na przetomie XIX i XX w., w tym
przetadowanie materiatu, schematycznos¢ zadan i koncentracja nauczania aryt-
metyki na wyksztatceniu mechanicznej wprawy w rachowaniu. W polskich szko-
fach planowano ograniczy¢ zakres omawianego materialu i potozy¢ nacisk na
zadania ukazujace zastosowania matematyki w zyciu codziennym. Zalecano po-
gladowa nauke matematyki i stopniowe wprowadzanie trudnosci. Podobne uwagi
zwigzane z nauczaniem matematyki wypowiadat Stefan Banach juz jako profesor
Uniwersytetu Jana Kazimierza we Lwowie. Znalazto to odzwierciedlenie w ma-
teriale, ktory umiescit w przygotowanych przez siebie podrgcznikach.

W artykule dokonano szczegélowej analizy treSci zawartych w podrecz-
nikach Stefana Banacha ze wzgledu na: sposdb omawiania réwnan, wprowa-
dzenie podstawowych poje¢ geometrycznych do nauczania szkolnego i zakres
omawiania zagadnien z arytmetyki politycznej. Pierwsze i trzecie zagadnienie
w podrecznikach Banacha przedyskutowano w zdecydowanie wezszym zakre-
sie niz w podregcznikach, z ktorych autor korzystat w IV Gimnazjum w Krako-
wie. I tak w podrecznikach, ktore wykorzystywat w szkole $redniej, omowione:
roOwnania pierwszego, drugiego i trzeciego stopnia, rownania wyktadnicze i lo-
garytmiczne oraz teori¢ zwigzang z rozwigzywaniem rownan dowolnego stop-
nia. W podrgcznikach, ktore Banach przygotowat jako autor badz wspotautor,
material obejmowal jedynie rozwigzywanie rownan pierwszego i drugiego stop-
nia. Arytmetyka polityczna w podrgcznikach, ktorych uzywat w IV Gimnazjum,
obejmowata: regule trzech prosta i sktadang, regute tancuchowa, regute spoiki,



Podreczniki do matematyki Stefana Banacha w kontekscie doswiadczen szkolnych autora 129

regule procentu, omoéwienie weksli, obliczanie rabatow, prowizji i tym podob-
nych, rachunki zwigzane z procentem prostym i procentem sktadanym (z rocz-
ng, pétroczng i miesigczng kapitalizacjg), rachunek wktadek oraz rachunek rent
i ubezpieczen na zycie. Wszystkie te zagadnienia omawiano tam w sposob stricte
matematyczny — podawano metody rozwigzywania poszczegolnych zagadnien.
U Banacha arytmetyka polityczna obejmowata regute trzech prosta i skladana,
weksle, obliczanie rabatéw, skonta, prowizji i tym podobnych oraz rachunki do-
tyczace procentu prostego i procentu sktadanego, ale tylko z roczng kapitalizacja
odsetek (bez omawiania rachunku wkladek). Dalsze kwestie dotyczyty rodzajow
i charakterystyki instytucji kredytowych oraz bezgotowkowych srodkow zapta-
ty. Rozwazania poswigcone arytmetyce politycznej Banach zakonczyt uwagami
zwigzanymi z ubezpieczeniami — omowil, gdzie nalezy si¢ ubezpieczaé, wskazat,
kto jest zobowigzany do placenia sktadek ubezpieczeniowych, i scharakteryzo-
wat procedury wyptacania ubezpieczen. Zagadnienia te Banach przedstawil juz
czysto teoretycznie, rozwigzal niewiele zadan ¢wiczeniowych, a te, ktore si¢ po-
jawialy (na przyktad ,,oblicz saldo konta czekowego”), wymagaly zastosowania
elementarnych umiejetnosci. Wprowadzenie do geometrii zardbwno w podreczni-
kach uzywanych w IV Gimnazjum w Krakowie, jak i w podrecznikach Banacha
obejmowato podobny zakres materiatu.

Na zakres zagadnien omowionych w podrecznikach Banacha duzy wplyw,
obok jego wlasnych pogladow, mialy zarzadzenia Ministerstwa Wyznan Religij-
nych i O$wiecenia Publicznego. Ministerstwo wskazato typy rownan oraz zbior
liczbowy, w ktorym miaty one by¢ rozwigzywane (zbior liczb rzeczywistych).
W tym zakresie Banach w peini dostosowat si¢ do zarzadzen ministerialnych.
Nie wida¢ tutaj oznak wzorowania si¢ na podrecznikach, z ktorych korzystat
w IV Gimnazjum w Krakowie. Zarzadzenia ministerialne zalecaty pogladowe
wprowadzenie do geometrii, jednakze nie okre$laty sposobu jego realizacji.
Okazuje si¢, ze swoje rozwazania Banach w duzej mierze oparl na tresciach za-
wartych w podreczniku Geometrya poglgdowa. Podrecznik na klase 1 gimnazy-
ow, gimnazjow realnych i szkot realnych Ignacego Kranza, wydanym w 1917 r.,
czyli juz po ukonczeniu przez niego szkoty sredniej. Dokonujac wprowadzenia
do geometrii, Banach nie zastosowat zadnych innowacyjnych rozwigzan. Zgod-
nie z zaleceniami ministerstwa zagadnienia z arytmetyki politycznej miaty obej-
mowac¢ regule trzech i procenty. Omawiajgc te zagadnienia w swoim podreczni-
ku, Banach wyraznie wzorowat si¢ na pierwszej cze¢$ci Podrecznika arytmetyki
i poczqtkow algebry w czterech czesciach dla uczniow klas nizszych gimnazjow
i szkol realnych w Galicyi Mariana Baranieckiego (1894). Zakres omawiania
tego zagadnienia poszerzyt o analiz¢ instytucji finansowych i instrumentow ryn-
ku pienigznego, takich jak czeki, blankiety nadawcze i weksle. Warto zazna-
czy¢, ze w podrecznikach Jerzego Mihutowicza, ktore wykorzystywano w pol-
skich szkotach réwnolegle z podrgcznikami Banacha, arytmetyka polityczna
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omoOwiona byla niemalze w takim samym zakresie, jak w podreczniku Placyda
Dziwinskiego.

Stefan Banach, przygotowujac podreczniki szkolne, byt juz profesorem Uni-
wersytetu Jana Kazimierza we Lwowie i uznanym naukowcem, Wactaw Sierpin-
ski — profesorem Uniwersytetu Warszawskiego, Wtodzimierz Stozek — najpierw
doktorem, a nast¢pnie profesorem Politechniki Lwowskiej. Mozna byloby sie¢
spodziewaé, ze skoro za przygotowanie podrecznikow bierze si¢ trzech wybit-
nych matematykow, to beda one wyrdznialy si¢ zakresem omdwionego materia-
hu, metodami realizacji wybranych zagadnien czy wprowadzaniem ciekawostek
i nowosci naukowych — jak cho¢by w przypadku podrgcznika Placyda Dziwin-
skiego, profesora Szkoty Politechnicznej we Lwowie, w ktérym autor zaprezen-
towat oryginalne podej$cie do omawiania rownan, gtéwnie ze wzgledu na za-
stosowanie twierdzenia Abela—Ruffiniego, i wplatat nowosci naukowe, takie jak
rezultat Lindemanna, stanowiacy, ze jest  liczba przestgpna.

W podrecznikach, ktérych autorem badz wspoétautorem byt Stefan Banach,
w zakresie zagadnien omawianych w niniejszym artykule nie wprowadzono
nowych rozwigzan. Nie umieszczono w nich nowosci naukowych, a metody
realizacji zagadnien byly standardowe, zaczerpnig¢te wprost z zarzadzen mi-
nisterialnych lub innych podrecznikéw szkolnych. W przypadku arytmetyki
politycznej rozwazania czysto matematyczne prowadzono wrecz na mniejsza
skale niz w innych 6wczesnych podrecznikach. By¢ moze wplyw na to miat
pospiech w przygotowaniu podrecznikdéw, o ktorym wspominal Kazimierz
Szatajko, a by¢ moze to, ze Banach nie miat doswiadczenia pedagogicznego.
Placyd Dziwinski pracowal wczesniej jako nauczyciel w szkotach srednich we
Lwowie i Jarostawiu, w zwiazku z czym podrecznik przygotowywat z punktu
widzenia praktyka. Sierpinski i Stozek rowniez mieli za sobg praktyke nauczy-
cielskg. Banach przygotowywat podreczniki jako naukowiec teoretyk. Wpraw-
dzie udzielat korepetycji z matematyki, ale ze wzgledu na brak odpowiednich
zrodet trudno jednoznacznie stwierdzi¢, jak wplyneto to na ksztalt jego pod-
recznikow.

Bibliografia

Albinski M., Wspomnienia o Banachu i Wilkoszu, ,,Wiadomos$ci Matematyczne” 1976,
t. 19, nr 1, s. 133-135.

Banach S., Algebra dla Il klasy gimnazjalnej, Lwéw—Warszawa, 1935.

Banach S., Algebra dla IV klasy gimnazjalnej, Lwow—Warszawa 1936.

Banach S., Sierpinski W., Stozek W., Arytmetyka dla I klasy gimnazjalnej, Lwow—War-
szawa 1933.

Banach S., Sierpinski W., Stozek W., Arytmetyka i geometrja dla V klasy szkoly powszech-
nej, Lwow—Warszawa 1933.



Podreczniki do matematyki Stefana Banacha w kontekscie doswiadczen szkolnych autora 131

Banach S., Sierpinski W., Stozek W., Arytmetyka i geometrja dla VI klasy szkoly po-
wszechnej, Edynburg 1945.

Banach S., Sierpinski W., Stozek W., Arytmetyka i geometrja dla VII ki. szkoly powszech-
nej, Lwow—Warszawa 1935.

Banach Stefan, Sierpinski W., Stozek W., Arytmetyka i geometria dla klasy I szkot Sred-
nich, Lwow 1929.

Banach S., Sierpinski W., Stozek W., Arytmetyka i geometria dla klasy Il szkot srednich,
Lwoéw 1930.

Banach S., Sierpinski W., Stozek W., Arytmetyka i geometria dla klasy IlI szkot srednich,
Lwoéw—Warszawa 1931.

Banach S., Stozek W., Algebra dla Il klasy gimnazjalnej, Lwoéw—Warszawa, 1934.

Banach S., Sur le probléme de mesure, ,,Fundamenta Mathematicae” 1923, t. 4, s. 66—89.

Banach S., Sur les fonctions deérivées des fonctions mesurables, ,,Fundamenta Mathema-
ticae” 1922, t. 3,s. 128-132.
Banach S., Sur les opérations dans les ensembles abstraits et leur application aux équations
intégrales (These de doctorat), ,,Fundamenta Mathematicae” 1922, t. 3, s. 133—18]1.
Baraniecki M., Podrecznik arytmetyki i poczgtkow algebry w czterech czesciach dla ucz-
niow klas nizszych gimnazjow i szkot realnych w Galicyi, cz. 1, Krakow 1894.

Baraniecki M., Podrecznik arytmetyki i poczgtkow algebry w czterech czesciach dla ucz-
niow klas nizszych gimnazjow i szkét realnych w Galicyi, cz. 2, Krakéw 1894.

Barcinski A., O rachunkowosci kupieckiej, t. 1: Arytmetyka handlowa, Warszawa 1833.

Bilewicz-Kuznia B., Dar zabawy. Metodyka i propozycje zajec z dziecmi wedtug zalozen
pedagogicznych Froebla, Lublin 2014.

Biskup M. (red.), Wybitni ludzie dawnego Torunia, Warszawa—Poznan—Torun 1982.

Blader S., Rozwigzania zadan matematycznych zawartych w ,, Zbiorze” prof. I. Kranza, Sta-
nistawow 1905.

Bleibtreu L.C., Politische Arithmetik: Anleitung zur Kenntnis und Ubung aller im Staatswe-
sen vorkommenden Berechnungen, Heidelberg 1853.

Bobrowska-Nowak W., Historia wychowania przedszkolnego, Warszawa 1978.

Brzezinski J., S.p. Prof. Stanistaw Ziobrowski, ,Ogrodnictwo. Organ Towarzystwa
Ogrodniczego w Krakowie” 1923, t. 19, s. 193—194.

Brzostowicz K., Poczqgtki arytmetyki i algebry dla nizszych klas szkét srednich, cz. 2 (na
klase III. 1 IV.), Sanok 1896.

Chodakowska J., Udziat Towarzystwa Nauczycieli Szkot Wyzszych w walce o polskq szko-
te sredniqg w Galicji w latach 1884—1914, ,,Rozprawy z dziejow oswiaty” 1984, t. 26,
s. 141-172.

Ciesielski K., O pewnych faktach z zycia Stefana Banacha, ,,Zeszyty naukowe Akademii
Gorniczo-Hutniczej im. S. Staszica, Opuscula Mathematica” 1993, nr 13, s. 59-69.

Colerus E., Od tabliczki do rozniczki. Matematyka dla wszystkcich, tam. Antoni Nyklin-
ski, Lwow 1938.

Czajewicz A. Tablice stuzqce do przeprowadzania rachunkow amortyzacyjnych w tych
wypadkach, gdy kapital jest oprocentowanym z gory, Warszawa 1902.

Czech J., Krotki wykiad arytmetyki, Wilno 1807.

Danielewicz Adam B., Dickstein S., Zarys arytmetyki politycznej, Warszawa 1910.

Danielewicz A.B., Podstawy matematyczne ubezpieczen zyciowych, Warszawa 1896.



132 Karolina Karpinska

Dawidowicz A., Wspomnienia o Leonie Chwistku, Hugonie Steinhausie i Wiodzimierzu
Stozku, ,,Wiadomo$ci Matematyczne” 1981, t. 23, nr 2, s. 232-240.

Dawidowiczowa (z Chwistkoéw) A., Zeschnigte liscie i kwiat... Wspomnienia, Krakow 1989.

Dropiowski T., Kraft K., Lopuszanski T. (i inni), Nasza szkota srednia — krytyka jej pod-
staw i koniecznos¢ reformy, cz. 1, ,Muzeum. Czasopismo Poswi¢cone Sprawom Wy-
chowania i Szkolnictwa” 1906, t. 22, nr 1, s. 191-214.

Dropiowski T., Kraft K., Lopuszanski T. (i inni), Nasza szkola srednia — krytyka jej pod-
staw i koniecznos¢ reformy, cz. 2, ,,Muzeum. Czasopismo Poswi¢cone Sprawom Wy-
chowania i Szkolnictwa” 1906, t. 22, nr 2, s. 92—-145.

Domoradzki S., Stefan Banach's textbooks (in 60th memory of death), [w:] Matematika
v skole dnes a zajtra, red. J. Guncaga, Z. Taka¢, Ruzomberk 2005, s. 46-50.

Domoradzki S., Karpinska K., O egzaminie maturalnym z matematyki na obszarze za-
boru pruskiego od XVIII do poczqtku XX wieku, ,,Antiquitates Mathematicae” 2017,
t. 11, s. 157-201.

Duda R., Historia matematyki w Polsce na tle dziejow nauki i kultury, Warszawa 2019.

Duda R., Lwowska szkota matematyczna, Wroctaw 2014.

Duda R., Matematycy XIX i XX wieku zwigzani z Polskq, Wroctaw 2012.

Duda R., Prawda i mity o pochodzeniu Banacha, ,,Wiadomosci Matematyczne” 2009,
t. 45, nr 2, s. 281-294.

Dziwinski P., Zasady algebry dla wyzszych klas gimnazjow i szkol realnych, Lwow 1891.

Ebert J.J., Anfangsgriinde der nothwendigsten Theile der Mathematik, Leipzig 1787.

Freytag A., Architectura Militaris Nova Et Aucta, Oder Newe Vermehrte Fortification,
Von Regular Vestungen, Von Irregular Vestungen und Aussen Wercken, Leyden 1631.

Golab-Meyer Z., Edukacja szkolna w Cesarstwie Austro-Wegierskim w czasach Mariana
Smoluchowskiego, ,,Foton” 2017, nr 137, s. 22-33.

Grunert J.A., Lehrbuch der Mathematik fiir die mittlern Classen héherer Lehranstalten,
Brandenburg 1851.

Hajtasz P., Stefan Banach o swoim ojcu, ,,Delta” 1992, nr 1; Zob. <http://kielich.amu.

edu.pl/Stefan_Banach/pdf/o-banachu/hajlasz92.pdf> [dostep 15.03.2020].

Jakimowicz E., A Remarkable Life, [w:] Stefan Banach: Remarkable Life, Brilliant Mat-
hematics, red. Emilia Jakimowicz, Adam Miranowicz, Gdansk 2010, s. 1-28.

Je$manowicz L., Wspomnienia o matematykach wilenskich, ,,Wiadomos$ci Matematycz-
ne” 1871, t. 12, nr 2, s. 309-319.

Katuza R., Stefan Banach, Warszawa 1992.

Kaluza R., Through a reporter's eyes: The Life of Stefan Banach, Boston— Basel-Berlin 1996.

Kambly L., Die Elementar Mathematik, cz. 1: Arithmetik und Algebra (wyd. 21), cz. 2:
Planimetrie (wyd. 44), cz. 3: Ebene und Sphérische Trigonometrie (wyd. 13), cz. 4:
Stereometrie (wyd. 10), Breslau, od 1876 do 1878.

Kielski B., Szkolnictwo w Polsce, jego postep i glowne zagadnienia, ,,O$wiata 1 wycho-
wanie” 1929, nr 5, s. 461-475.

Komarzyniec G., Nauczanie matematyki w krakowskiej Szkole Nowodworskiej, Krakow 2004.

Koppe K., Anfangsgriinde der reinen Mathematik fiir der Schul- und Selbst-Unter-
richt, cz. 1: Arithmetik und Algebra (wyd. 4), cz. 2: Planimetrie (wyd. 4), cz. 3:
Stereometrie (wyd. 7), cz. 4: Ebene Trigonometrie (wyd. 5), Essen, od 1852
do 1871.



Podreczniki do matematyki Stefana Banacha w kontekscie doswiadczen szkolnych autora 133

Kranz ., Geometrya poglgdowa. Podrecznik na klase 1 gimnazyow, gimnazjow realnych
i szkol realnych, wyd. 2, Krakow 1917.

Kranz 1., Zbior zadan matematycznych. Podrecznik dla wyzszych klas szkol Srednich,
Krakow 1902.

Kubik K., Nauczanie matematyki w torunskim Gimnazjum Akademickim w XVI- XVIII
w., [w:] Ksiega Pamigtkowa 400-lecia Torunskiego Gimnazjum Akademickiego, t. 1:
XVI-XVIII w., red. Z. Zdrojkowski, Torun 1972.

Kuratowski K., Notatki do autobiografii, Warszawa 1981.

Legendre A.-M., Poczqtki geometryi dla szkol powiatowych na klasse pierwszqg, thum.
A. Wyrwicz, Wilno 1825.

L’Huillier S., Geometrya dla Szkoét Narodowych, cz. 1, W Drukarni Nadworney J.K. Mci,
1780.

L’Huillier S., Geometrya dla Szkot Narodowych, cz. 2, W Drukarni Nadworney J.K. Mci,
1781.

Lomnicki A., Geometrja. Podrecznik dla szkot srednich, cz. 1: Planimetrja — Stereometr-
ja, wyd. 3, Lwow— Warszawa 1920.

Maligranda L., Review of the book by Mariusz Urbanek, ,, Genialni — Lwowska Szkola
Matematyczna” (Polish) [Geniuses — the Lvov school of mathematics], ,,Matematych-
ni Studii” 2018, t. 50, nr 1, s. 105-112.

Mazur S., Przemowienie wygloszone na uroczystosci ku uczczeniu pamieci Stefana Banacha,
,,Wiadomosci Matematyczne” 1961, t. 4, nr 3, s. 249-250.

Mehler F.G., Hauptsdtze der Elementar-Mathematik zum Gebrauche an Gymnasien und
Realschulen (wyd. 4), Berlin 1869.

Mihutowicz J., Podrecznik arytmetyki dla klasy VII, Lwoéw 1918.

Mihutowicz J., Podrecznik arytmetyki i algebry dla V klasy gimnazjow, wyd. 5, Lwow
—Warszawa 1927.

Mihutowicz J., Podrecznik arytmetyki i algebry dla VI klasy gimnazjow, Lwow—Warsza-
wa 1923.

Mocnik F., Arytmetyka i algebra dla klas wyzszych gimnazyalnych i realnych, tham. To-
masz Stanecki, Lwow 1872.

Mocnik F., Geometrya dla klas wyzszych szkol srednich, wyd. 6, Lwoéw 1906.

Mocnik F., Geometrya poglgdowa dla klas nizszych szkot srednich, cz. 1, ttum. G. Mary-
niak, wyd. 9, Lwow 1906.

Mocnik F., Geometrya poglgdowa dla klas nizszych szkot srednich, cz. 2, ttum. G. Mary-
niak, wyd. 6, Lwow 1902.

Mocnik F., Poczqtki geometryi, wyd. 3, tham. T. Sternal, Lwow 1872.

Niklibore W., Stozek W., Algebra dla III klasy gimnazjalnej, Lwoéw—Warszawa 1935.

Nikliborc W., Stozek W., Algebra dla IV klasy gimnazjalnej, Lwow—Warszawa 1936.

Niklibore W., Stozek W., Arytmetyka i geometria, dla 1V klasy szkol powszechnych I stop-
nia, Kurs A, Lwow—Warszawa 1938.

Niklibore W., Stozek W., Arytmetyka i geometria, dla 1V klasy szkol powszechnych I stop-
nia, Kurs B, Lwow—Warszawa 1937.

Niklibore W., Stozek W., Arytmetyka i geometria, dla 1V klasy szkot powszechnych I stop-
nia, Kurs C, Lwéw—Warszawa 1938.



134 Karolina Karpinska

Nikonowicz D., Stefan Banach (1892—1945), ,,Matematyka. Czasopismo dla nauczycie-
1i” 1992, t. 45, nr 2, s. 68-90.

Nowak T., Przeglgd polskiego pismiennictwa dziedziny fortyfikacji i inzynierii wojskowej
w XVI-XVIII w., ,,Studia i materiaty do historii wojskowosci” 1965, t. 11, cz. 2.

Oettinger L., Anleitung zu finanziellen, politischen und juridischen Rechnungen, Braun-
schweig 1845.

Pawlikowska-Brozek Z., Stefan Banach w swietle wspomnien, [w:] Materialy z IV Ogol-
nopolskiej Szkoly Historii Matematyki pt. ,, Matematyka przetomu XIX i XX wieku”,
red. Stanistaw Fudali, Szczecin 1990.

Piorek J., Z protokotow Towarzystwa Matematycznego w Krakowie, ,,Matematyka. Spo-
teczenstwo. Nauczanie” 1989, t. 3, s. 4-10.

Plesniarski B., Szkolnictwo Departamentu Bydgoskiego w okresie Ksiestwa Warszawskie-
go, Torun 1965.

Przeniosto M., Dochody nauczycieli panstwowych szkot akademickich w Il Rzeczypo-
spolitej (na przykiadzie matematykow), ,,Roczniki dziejow spotecznych i gospodar-
czych” 2008, t. 68, s. 35-63.

Przeniosto M., Droga naukowa Stefana Banacha (okres miedzywojenny), [w:] Znani
i nieznani migdzywojennego Lwowa, red. M. Przeniosto, L. Michalska-Bracha, Kiel-
ce 2007, s. 35-52.

Rakoczy-Pindor K., Wyksztalcenie nauczyciela gimnazjalnego matematyki w Galicji
w latach 1850-1918, [w:] Dzieje matematyki polskiej, red. W. Wiestaw, Wroctaw
2012, s. 163-172.

Rozmarynowicz T., Matematyczne podstawy ubezpieczen na wypadek niezdolnosci do
pracy, w zastosowaniu do urzqdzenia kas emerytalnych, Warszawa 1886.

Samojtto J., Dziwinski Placyd Zastaw, [w:] Polski stownik biograficzny, red. Wladystaw
Konopezynski i in., Wroctaw—Warszawa—Krakow 1935-2020, t. 6, nr 26, s. 184—185.

Sierzputowski T., Arytmetyka, cz. 1, wyd. 9, Lwow—Warszawa 1931.

Sobolew S.L., Przemowienie wygloszone na uroczystosci ku uczczeniu pamieci Stefana
Banacha, ,,Wiadomos$ci Matematyczne” 1961, t. 4, nr 3, s. 261-264.

Steinhaus H., Stefan Banach, ,,Nauka Polska” 1960, t. 8, nr 4, s. 150-159.

Steinhaus H., Wspomnienia i zapiski, wyd. 3, Wroctaw 2010.

Szatajko K., Wspomnienia lwowskie, ,,Wiadomos$ci Matematyczne” 1904, t. 30, s. 251-263.

Sredniawa B., Wiadystaw Natanson (1864-1937), Fizyk, ktory wyprzedzit swojq epoke
(w szescdziesigciolecie smierci i setng rocznice publikacji pracy ,,O prawach zja-
wisk nieodwracalnych”), ,,Kwartalnik Historii Nauki i Techniki” 1997, t. 42, nr 2,
s. 3-22.

Sredniawa B., Recepcja szczegdlnej i ogélnej teorii wzglednosci w Polsce, [w:] Recepcja
w Polsce nowych kierunkow i teorii naukowych, red. A. Strzatkowski, Krakow 2001.

Turski L.A., Kleska nauczania matematyki i przedmiotow scistych w Polsce w XX wieku.
Co mozna z tym zrobi¢?, ,,WiadomoS$ci Matematyczne” 2016, t. 52, nr 1, s. 69—76.

Wiese L., Verordnungen und Gesetze fiir hoheren Schulen in Preussen, Berlin 1867

Wiestaw W., Listy Waclawa Sierpinskiego do Stanistawa Ruziewicza, ,,Wiadomosci Ma-
tematyczne” 2004, t. 40, s. 139-168.

Wigstaw W., Matematyka polska epoki Oswiecenia, Warszawa 2007.



Podrgczniki do matematyki Stefana Banacha w kontekscie doswiadczen szkolnych autora 135

Wojcik W., Banach Stefan, [w:] Polski wkiad w przyrodoznawstwo i technike. Stownik pol-
skich i zwigzanych z Polskq odkrywcow, wynalazcow oraz pionierow nauk matematycz-
no-przyrodniczych i techniki, red. B. Ortowski, Warszawa 2015-2019, t. 1, s. 74.

Wuczynska K., O podrecznikach szkolnych Stefana Banacha, ,,Matematyka. Czasopismo
dla nauczycieli” 1992, nr 2, s. 96-100.

Zubelowicz F.A., Rachunkowos¢ handlowa w wazniejszych jej zastosowaniach, Warsza-
wa 1846.

Zydler J., Geometrja w zakresie szkoly sredniej, wyd. 19, Warszawa 1933.

Mowa ustepujgcego rektora politechniki we Lwowie p. Niedzwiedzkiego przy otwarciu
roku naukowego 1885/6, ,,Czasopismo Techniczne” 1885, t. 3, nr 11, s. 134-135.

Plan nauk szkot departamentowych 1812 roku, 1812.

Program Gimnazjum Panstwowego. Gimnazjum Nizsze. Matematyka, Ministerstwo Wy-
znan Religijnych i Oswiecenia Publicznego, Warszawa 1920.

Program Gimnazjum Parnstwowego. Wydziat Matematyczno-Przyrodniczy, wyd. 5, Lwow
1931.

Program nauki w szkolach powszechnych siedmioklasowych. Rachunki z geometrjg, Mi-
nisterstwo Wyznan Religijnych i O$§wiecenia Publicznego, Warszawa 1920.

Program naukowy szkoly sredniej, projekt wypracowany przez Sekcje szkolnictwa srednie-
go, Ministerstwo Wyznan Religijnych i O§wiecenia Publicznego, Warszawa 1919.

Ipoepammvl  npenodasanusi y4eOHbIXb NPEOMEMOBb 6b  MYICCKUXD — CUMHAZISAX
U npocumHaziaxsy Bapwasckazo yuebnazo oxpyed, év kazennou munoecpapiu HPU
Bapwasckomv yuebnoms oxpyei, Warszawa 1868.

Rozporzqdzenie Ministra Skarbu z dnia 31 pazdziernika 1935 r. o zmianie rozporzqdze-
nia z dnia 30 pazdziernika 1933 r. o sprzedazy wyrobow tytoniowych, [w:] Dziennik
Urzedowy Ministerstwa Skarbu, nr 32, 1935.

Spis czlonkow ,, Polskiego Towarzystwa Przyrodnikow im. Kopernika” w dniu 19 lutego
1893, , Kosmos. Czasopismo Polskiego Towarzystwa Przyrodnikéw im. Kopernika”
1893, t. 18, s. 61-64.

Spis cztonkow Polskiego Towarzystwa Przyrodnikow im. Kopernika wr. 1910, ,,Kosmos”
1911, t. 36, nr 1-2.

Spis cztonkow polskiego Towarzystwa przyrodnikow imienia ,, Kopernika” w dniu 16 lu-
tego 1891, ,,Kosmos. Czasopismo Polskiego Towarzystwa Przyrodnikéw im. Koper-
nika” 1891, t. 16, s. 41-64.

Szematyzm Krolestwa Galicyi i Lodomeryi z Wielkim Ksigstwem Krakowskim na rok
1876, Lwow 1876.

Unterrichts- und Priifungs-Ordnung der Realschulen und der héheren Biirgerschulen,
Berlin 1859.

Verordnungsblatt fiir den Dienstbereich des Ministeriums fiir Cultus und Unterricht,
Wien 1870.

Wykaz czlonkow, ,Rocznik Towarzystwa Przyjaciot Nauk w Przemys$lu” 1923, t. 4,
s. 135-139.



136 Karolina Karpinska

Sprawozdania szkolne

I Sprawozdanie Dyrekcyi C.K. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1902, Krakow
1902.

1I. Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV w Krakowie za rok szkolny 1903, Krakow
1903.

1II. Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1904, Krakow
1904.

1V, Sprawozdanie Dyrekcyi c. k. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1905, Krakow
1905.

V. Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1906, Krakow
1906.

VI Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1907, Krakow
1907.

VII. Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1908, Kra-
kow 1908.

VilI-me Sprawozdanie Panstwowego Gimnazjum Koedukacyjnego Humanistycznego
im. ks. Grzegorza Piramowicza w Dzisnie za lata szkolne 1930/31-1932/33, Wilno
1933.

VIII. Sprawozdanie c.k. Dyrekcyi Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1908/9,
Krakow 1909.

IX. Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum IV. w Krakowie za rok szkolny 1910, Krakow 1910.

Doniesienie o nowouorganizowanem Krolewskiem Gimnazyum w Poznaniu, Poznah 1804.

Dziewigtnaste sprawozdanie Dyrekcyi c.k. wyzszej szkoly realnej we Lwowie za rok szkol-
ny 1892, Lwow 1892.

Gymnasium mit Realschule I Ordnung zu Thorn, Thorn 1878.

Jahresbericht iiber das Konigl. Progymnasium in Dt. Crone, P. Garms, Deutsch-Crone 1844.

Jahresbericht iiber das Konigliche Katholische Gymnasium zu Braunsberg, C. Heyne,
Braunsberg 1850.

Konigliches evangelisches Gymnasium und Realschule erster Ordnung zu Thorn,
Thorn 1863.

Konigliches Gymnasium in Bromberg, Bromberg 1885.

Konigliches Gymnasium mit Realgymnasium zu Thorn, Thorn 1885.

Materye z nauk w Gymnazium Wolynskiem przez przecigg roku szkolnego wylozonych,
1809.

Materye z Nauk w Gymnazium Wolynskiem przez Przecigg Roku Szkolnego wylozonych,
Krzemieniec 1809, 1815, 1818.

Na Publiczny Popis Uczniow Krolewskiego Liceum Warszawskiego... zaprasza Prze-
Swietng Publicznos¢... M. Samuel Bogumil Linde..., Warszawa 1806.

Osmnaste sprawozdanie Dyrekcyi c.k. wyzszej szkoly realnej we Lwowie za rok szkolny
1891, Lwow 1891.

Popis Roczny z nauk dawanych w szkotach warszawskich XX. Scholarum Piarum odpra-
wiony w miesigcu lipcu roku 1798, Warszawa 1798.

Sprawozdanie 1. (XVIII.) Dyrekcji Gimnazjum IV. Realnego im. Henryka Sienkiewicza
w Krakowie za rok szkolny 1918/1919, Krakow 1919.



Podrgczniki do matematyki Stefana Banacha w kontekscie doswiadczen szkolnych autora 137

Sprawozdanie X. (XXVII.) Dyrekcji Panstwowego Gimnazjum IV. im. H. Sienkiewicza
w Krakowie za rok szkolny 1927/1928, Krakow 1928.

Sprawozdanie X. C.K. Dyrekcyi Gimnazyum IV. (Realnego) w Krakowie za rok szkolny
1910/11, Krakow 1911.

Sprawozdanie XI. (XXVIII.) Dyrekcji Panstwowego Gimnazjum IV. im. H. Sienkiewicza
w Krakowie za rok szkolny 1928/1929, Krakéw 1929.

Sprawozdanie XI. C.K. Dyrekcyi Gimnazyum Realnego (IV.) w Krakowie za rok szkolny
1911/12, Krakow 1912.

Sprawozdanie XIV. (XXXI). Dyrekcji Panstwowego Gimnazjum IV. im. H. Sienkiewicza
w Krakowie za rok szkolny 1931/1932, Krakow 1932.

Sprawozdanie c. k. Rady szkolnej krajowej o stanie szkot Srednich galicyjskich w latach
szkolnych 1875—1883, cz. 2, Lwow 1885.

Sprawozdanie C.K. Rady Szkolnej Krajowej o stanie Szkét Srednich Galicyjskich w roku
szkolnym 1901/2, Lwow 1902.

Sprawozdanie C.K. Rady Szkolnej Krajowej o stanie Szkét Srednich Galicyjskich w roku
szkolnym 1902/3, Lwow 1903.

Sprawozdanie Dyrekcji c.k. Gimnazyum Arcyksiezn. Elzbiety w Samborze, Sambor 1893.

Sprawozdanie Dyrekcji Panstwowego Gimnazjum 1. im. Juliusza Stowackiego w Przemy-
Slu, Przemysl 1927-1931, 1933-1937.

Sprawozdanie Dyrekcji Panstwowego Gimnazjum 1. w Przemyslu, Przemysl 1921.

Sprawozdanie Dyrekcji Panstwowego Gimnazjum II im. K. Szajnochy we Lwowie, Lwow
1927.

Sprawozdanie Dyrekcji Panstwowego Gimnazjum XII im. Stan. Szczepanowskiego we
Lwowie za rok szkolny 1928/29, Lwow 1928.

Sprawozdanie Dyrekcji Panstwowego Gimnazjum im. Jana Kasprowicza w Inowrocta-
wiu za lata szkolne 1932/33—-1935/36, Poznan 1936.

Sprawozdanie Dyrekcji Panstwowego Gimnazjum w Bielsku, Bielsko 1929, 1930, 1931.

Sprawozdanie Dyrekcji Panstwowego Gimnazjum w Bielsku, Bielsko 1929-1931.

Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. I WyZszej Szkoly Realnej w Krakowie za rok 1905, Krakow
1905.

Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. I WyZszej Szkoly Realnej w Krakowie za rok 1910, Krakow
1910.

Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum w Gorlicach za rok szkolny 1914, Gorlice 1914.

Sprawozdanie Dyrekcji c.k. Gimnazyum w Wadowicach za rok szkolny 1911, Wadowice 1911.

Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Gimnazyum z wyktadowym jezykiem polskim w Przemyslu,
Przemysl 1914, 1916-1918.

Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. Wyzszej Szkoly Realnej w Krakowie za r. 1902, Krakow 1902.

Sprawozdanie Dyrekcyi c.k. wyzszej szkoly realnej w Stanistawowie, Stanistawow 1887.

Sprawozdanie Dyrektora c.k. Gimnazyum Nowodworskiego czyli sw. Anny w Krakowie,
Krakow 1874.

Sprawozdanie Dyrektora c.k. Gimnazyum Nowodworskiego czyli sw. Anny w Krakowie,
Krakow 1900.

Sprawozdanie Dyrektora c.k. Gimnazyum Nowodworskiego czyli sw. Anny w Krakowie za
rok szkolny 1899, Krakéw 1899.



138 Karolina Karpinska

Sprawozdanie Dyrektora C.K. Gimnazyum Nowodworskiego czyli sw. Anny w Krakowie
za rok szkolny 1901, Krakéw 1901.

Sprawozdanie Dyrektora C.K. Gimnazyum Nowodworskiego czyli sw. Anny w Krakowie
za rok szkolny 1902, Krakéw 1902.

Sprawozdanie Dyrektora c.k. Gimnazyum sw. Jacka w Krakowie, Krakow 1877.

Sprawozdanie Osiemnaste Dyrekcyi c.k. Gimnazyum I1l. w Krakowie za rok szkolny 1901,
Krakow 1901.

Ueber einige Hindernisse und Forderungs-Mittel der Jugendbildung. Zur Ankiindigung
der den dritten und vierten October zu haltenden offentlichen Priifung der sammtli-
chen Classen des Gymnasiums zu Bromberg, Bromberg 1823.




<<
  /ASCII85EncodePages false
  /AllowTransparency false
  /AutoPositionEPSFiles true
  /AutoRotatePages /None
  /Binding /Left
  /CalGrayProfile (Dot Gain 20%)
  /CalRGBProfile (sRGB IEC61966-2.1)
  /CalCMYKProfile (ISO Coated v2 \050ECI\051)
  /sRGBProfile (sRGB IEC61966-2.1)
  /CannotEmbedFontPolicy /Warning
  /CompatibilityLevel 1.3
  /CompressObjects /Tags
  /CompressPages true
  /ConvertImagesToIndexed true
  /PassThroughJPEGImages true
  /CreateJobTicket false
  /DefaultRenderingIntent /Default
  /DetectBlends true
  /DetectCurves 0.0000
  /ColorConversionStrategy /LeaveColorUnchanged
  /DoThumbnails true
  /EmbedAllFonts true
  /EmbedOpenType false
  /ParseICCProfilesInComments true
  /EmbedJobOptions true
  /DSCReportingLevel 0
  /EmitDSCWarnings false
  /EndPage -1
  /ImageMemory 1048576
  /LockDistillerParams false
  /MaxSubsetPct 100
  /Optimize true
  /OPM 1
  /ParseDSCComments true
  /ParseDSCCommentsForDocInfo true
  /PreserveCopyPage true
  /PreserveDICMYKValues true
  /PreserveEPSInfo true
  /PreserveFlatness false
  /PreserveHalftoneInfo false
  /PreserveOPIComments true
  /PreserveOverprintSettings true
  /StartPage 1
  /SubsetFonts true
  /TransferFunctionInfo /Apply
  /UCRandBGInfo /Preserve
  /UsePrologue false
  /ColorSettingsFile ()
  /AlwaysEmbed [ true
  ]
  /NeverEmbed [ true
  ]
  /AntiAliasColorImages false
  /CropColorImages false
  /ColorImageMinResolution 300
  /ColorImageMinResolutionPolicy /OK
  /DownsampleColorImages true
  /ColorImageDownsampleType /Bicubic
  /ColorImageResolution 300
  /ColorImageDepth -1
  /ColorImageMinDownsampleDepth 1
  /ColorImageDownsampleThreshold 1.50000
  /EncodeColorImages true
  /ColorImageFilter /DCTEncode
  /AutoFilterColorImages true
  /ColorImageAutoFilterStrategy /JPEG
  /ColorACSImageDict <<
    /QFactor 0.15
    /HSamples [1 1 1 1] /VSamples [1 1 1 1]
  >>
  /ColorImageDict <<
    /QFactor 0.15
    /HSamples [1 1 1 1] /VSamples [1 1 1 1]
  >>
  /JPEG2000ColorACSImageDict <<
    /TileWidth 256
    /TileHeight 256
    /Quality 30
  >>
  /JPEG2000ColorImageDict <<
    /TileWidth 256
    /TileHeight 256
    /Quality 30
  >>
  /AntiAliasGrayImages false
  /CropGrayImages false
  /GrayImageMinResolution 300
  /GrayImageMinResolutionPolicy /OK
  /DownsampleGrayImages true
  /GrayImageDownsampleType /Bicubic
  /GrayImageResolution 300
  /GrayImageDepth -1
  /GrayImageMinDownsampleDepth 2
  /GrayImageDownsampleThreshold 1.50000
  /EncodeGrayImages true
  /GrayImageFilter /DCTEncode
  /AutoFilterGrayImages true
  /GrayImageAutoFilterStrategy /JPEG
  /GrayACSImageDict <<
    /QFactor 0.15
    /HSamples [1 1 1 1] /VSamples [1 1 1 1]
  >>
  /GrayImageDict <<
    /QFactor 0.15
    /HSamples [1 1 1 1] /VSamples [1 1 1 1]
  >>
  /JPEG2000GrayACSImageDict <<
    /TileWidth 256
    /TileHeight 256
    /Quality 30
  >>
  /JPEG2000GrayImageDict <<
    /TileWidth 256
    /TileHeight 256
    /Quality 30
  >>
  /AntiAliasMonoImages false
  /CropMonoImages false
  /MonoImageMinResolution 1200
  /MonoImageMinResolutionPolicy /OK
  /DownsampleMonoImages true
  /MonoImageDownsampleType /Bicubic
  /MonoImageResolution 1200
  /MonoImageDepth -1
  /MonoImageDownsampleThreshold 1.50000
  /EncodeMonoImages true
  /MonoImageFilter /CCITTFaxEncode
  /MonoImageDict <<
    /K -1
  >>
  /AllowPSXObjects false
  /CheckCompliance [
    /None
  ]
  /PDFX1aCheck false
  /PDFX3Check false
  /PDFXCompliantPDFOnly false
  /PDFXNoTrimBoxError true
  /PDFXTrimBoxToMediaBoxOffset [
    0.00000
    0.00000
    0.00000
    0.00000
  ]
  /PDFXSetBleedBoxToMediaBox true
  /PDFXBleedBoxToTrimBoxOffset [
    0.00000
    0.00000
    0.00000
    0.00000
  ]
  /PDFXOutputIntentProfile ()
  /PDFXOutputConditionIdentifier ()
  /PDFXOutputCondition ()
  /PDFXRegistryName ()
  /PDFXTrapped /False

  /CreateJDFFile false
  /Description <<

  >>
  /Namespace [
    (Adobe)
    (Common)
    (1.0)
  ]
  /OtherNamespaces [
    <<
      /AsReaderSpreads false
      /CropImagesToFrames true
      /ErrorControl /WarnAndContinue
      /FlattenerIgnoreSpreadOverrides false
      /IncludeGuidesGrids false
      /IncludeNonPrinting false
      /IncludeSlug false
      /Namespace [
        (Adobe)
        (InDesign)
        (4.0)
      ]
      /OmitPlacedBitmaps false
      /OmitPlacedEPS false
      /OmitPlacedPDF false
      /SimulateOverprint /Legacy
    >>
    <<
      /AddBleedMarks false
      /AddColorBars false
      /AddCropMarks true
      /AddPageInfo true
      /AddRegMarks false
      /BleedOffset [
        8.503940
        8.503940
        8.503940
        8.503940
      ]
      /ConvertColors /NoConversion
      /DestinationProfileName (ISO Coated v2 \(ECI\))
      /DestinationProfileSelector /UseName
      /Downsample16BitImages true
      /FlattenerPreset <<
        /ClipComplexRegions true
        /ConvertStrokesToOutlines false
        /ConvertTextToOutlines false
        /GradientResolution 300
        /LineArtTextResolution 1200
        /PresetName <FEFF005B005700790073006F006B006100200072006F007A0064007A00690065006C0063007A006F015B0107005D>
        /PresetSelector /HighResolution
        /RasterVectorBalance 1
      >>
      /FormElements false
      /GenerateStructure false
      /IncludeBookmarks false
      /IncludeHyperlinks false
      /IncludeInteractive false
      /IncludeLayers false
      /IncludeProfiles false
      /MarksOffset 8.503940
      /MarksWeight 0.250000
      /MultimediaHandling /UseObjectSettings
      /Namespace [
        (Adobe)
        (CreativeSuite)
        (2.0)
      ]
      /PDFXOutputIntentProfileSelector /DocumentCMYK
      /PageMarksFile /RomanDefault
      /PreserveEditing true
      /UntaggedCMYKHandling /LeaveUntagged
      /UntaggedRGBHandling /LeaveUntagged
      /UseDocumentBleed false
    >>
    <<
      /AllowImageBreaks true
      /AllowTableBreaks true
      /ExpandPage false
      /HonorBaseURL true
      /HonorRolloverEffect false
      /IgnoreHTMLPageBreaks false
      /IncludeHeaderFooter false
      /MarginOffset [
        0
        0
        0
        0
      ]
      /MetadataAuthor ()
      /MetadataKeywords ()
      /MetadataSubject ()
      /MetadataTitle ()
      /MetricPageSize [
        0
        0
      ]
      /MetricUnit /inch
      /MobileCompatible 0
      /Namespace [
        (Adobe)
        (GoLive)
        (8.0)
      ]
      /OpenZoomToHTMLFontSize false
      /PageOrientation /Portrait
      /RemoveBackground false
      /ShrinkContent true
      /TreatColorsAs /MainMonitorColors
      /UseEmbeddedProfiles false
      /UseHTMLTitleAsMetadata true
    >>
  ]
>> setdistillerparams
<<
  /HWResolution [2400 2400]
  /PageSize [612.000 792.000]
>> setpagedevice




